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Axioma supliment matematic nr.18

OLIMPIADA LOCALĂ DE MATEMATICĂ, PRAHOVA-2006

DE O. PURCARU-INSPECTOR ŞCOLAR DE SPECIALITATE ,PROF.RADU SIMION ŞI CATEDRA DE MATEMATICĂ A C.N. MIHAI VITEAZUL, PLOIEŞTI
CLASA a IX-a

I.  Să se rezolve în mulţimea numerelor reale ecuaţia: 
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([t] reprezintă partea întreagă a numărului real t)

prof. Purcaru Octavian

II. Fie funcţia 
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a) Să se demonstreze că funcţia f este periodică.

b) Arătaţi că funcţia 
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 are proprietatea a) din enunţ şi reprezentaţi grafic această funcţie.
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III. Să se arate că dacă numărul natural 
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 şi pătratul său sunt termenii unei progresii aritmetice infinite crescătoare de numere reale, atunci această progresie conţine toate numerele 
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Prof. Nedelcu Ion

IV. Se consideră un triunghi oarecare ABC şi punctele G şi H - centrul de greutate şi respectiv ortocentrul triunghiului, M, N, P - mijloacele laturilor AB, AC respectiv BC, O1, O2 şi O3 - centrele cercurilor circumscrise triunghiurilor AMN, BMP si respectiv CNP. Să se demonstreze că: 
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Prof. Militaru Claudiu

CLASA a X-a

I. Se consideră funcţiile 
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a) Să se arate că  f nu este nici injectivă şi nici surjectivă.

b) Să se arate că g este bijectivă.

Prof. Apostolescu Cezar

II. Să se rezolve în 
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 ecuaţia:  
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III. Să se rezolve în 
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 ecuaţia: 
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IV. Fie 
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 sunt vârfurile unui dreptunghi.
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CLASA a XI-a

I. Fie matricea 
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a) Să se arate că: 
[image: image21.wmf]4

det()1()

AItrA

+=+

.

b) Să se arate că există şirul de numere reale 
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c) Să se arate că şirul 
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 este o progresie geometrică şi să se determine termenul general al şirului 
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II. Fie 
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Prof. Năchilă Petre

III. Fie şirurile:
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a) Să se arate că şirul 
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b) Să se arate că 
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c) Să se arate că 
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Prof. Nedelcu Ion

IV. Se consideră şirurile 
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. Să se arate că cele două şiruri sunt convergente şi să se determine limitele lor.

Prof. Apostolescu Cezar

CLASA a XII-a

I. Să se calculeze primitivele funcţiei 
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II. Să se determine cel mai mic număr natural n cu proprietatea că există 
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distincte două câte două, astfel încât 
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Prof. Nedelcu Ion

III. Fie 
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b) 
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c) pe mulţimea H se poate defini o lege de compoziţie 
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Prof. Apostolescu Cezar

IV. Să se determine funcţiile continue 
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Soluţii clasa a IX-a

I. Notăm 
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Dacă 
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Dacă 
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În concluzie 
[image: image66.wmf](

)

1,

xaa

Î-

.

II.a) Înlocuim x cu 
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b) 
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Obs. Exemplu de funcţie ca în enunţ: f  cu perioada 12 şi 
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III. Dacă 
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 este primul termen şi r raţia progresiei 
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 aparţine progresiei.

IV. Triunghiurile ABC şi AMN sunt asemenea, cu raport de asemănare 2 
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 (pentru că H, G, O sunt coliniare 
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Soluţii clasa a X-a

I. a) 
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Deci g este surjectivă. În concluzie g este bijectivă.
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III. 
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Soluţii clasa a XI-a

I.a) Notăm 
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Obs. Fie 
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