CONCURSUL INTERJUDETEAN DE MATEMATICA

~Dimitrie Pompeiu”
12-14 mai 2006, Botosani

CLASA AV-A

Subiectul I
a) Numarul natural n da restul 5 la Tmpartirea prin 7 si restul 4 la impartirea prin 11.
Ce rest da numarul » la impartirea prin 77?
b) Fie S suma cifrelor unui numar natural A si P produsul cifrelor numarului A. Sa
se determine numarul A stiind ca A+S+P=106.

(***)

Subiectul IT
Fie numerele:
a=2[3+4[6+638+...+20042006 si h=1>+2%> +3*+...+1002>.
Aflati catul si restul impartirii numarului a la numarul .
({oan Ticalo)

Subiectul ITT
Aratati ca oricare ar fi numarul natural nenul », printre elementele multimii

{n,n+1,n+2,..,2n existd cel putin o putere a lui 2.

(***)
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CLASA A VI-A

Subiectul I
Intr-o gospodarie G sunt un numadr natural de gdini, curci, caini si vitei. Cheltuielile
zilnice pentru hrana animalelor sunt date in tabelul:

gaini curci caini vitei
1 2 4 8

Daca nu se da mancare la gaini, cheltuiala zilnica este de 22 lei, iar daca nu se da
mancare la vitei cheltuiala zilnica este de 24 lei.
Care este numarul total al picioarelor vietuitoarelor?

Subiectul 11
Fie dreptunghiul ABCD cu 4B =18 si BC =8. Pentru un punct E pe latura [ CD] (cu
DE < CE), BE si AD prelungite se taie in H. Fie F O[ BE| , astfel incat | BF| = EH] .

Paralela prin F'la BC taie AB in G, iar paralela prin H la AB taie FG in K.
a) Sasearate ca AGLUH = ABLHD .

b) Se poate alege E pe [ CD), astfel incat | AG] =[ AH]| ?

Subiectul IT1

1 1 1 1
Fie A(n)=-+—+—-+..+— pentru n=2.
1 2 3 n

a) Aratati ca existd numerele naturale nenule a, b si ¢, cu a impar, astfel incat
a
A(8) = )
®) 2" (2
b) Aritati cd A(2006) nu este numar natural.
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CLASA A VII-A

Subiectul 1
¢) Aritati cd 3x" —10x -4 =(x-2)(3x* +6x+2),[(Ix R .
o’ b’ O b
d) Demonstrati ca 3%1‘? +EE’2%+;+4, Oa,b>0.

Subiectul IT
Fie n=2[4[6L1.50-1350L1.049.
a) Determinati ultima cifra a numarului ».
b) Determinati penultima cifra a numarului ».
c) Determinati antepenultima cifrd a numarului ».

Subiectul 111
Fie triunghiul a4ABC cu m(<xA) =105, m(xB) =30°. Se considera DE

mediatoarea segmentului [ BC|, DOBC, E[ AB,| CF bisectoarea unghiului
<BCE,FUAB  jar { I} =CF n DE,{ G} =CE n Al . S se arate ci triunghiul aDFG

este echilateral.
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CLASA A VIII-A

Subiectul I
¢) Fie intervalul I=(a;b). Daca | n Z ={2001;2002} | s7 se calculeze:
|a —2000| +|b —2003| ~|p 4] .
(Daniel Stretcu, G. M. 5-6/2002)
d) Demonstrati ca: 4x* +x* =3x+120,[xOR .
(Ioan Safta, G. M. 9-10/2001)

Subiectul 11
Fie S suma inverselor a cinci numere naturale consecutive. Sa se arate ca
e) SON;
f) S se transforma in fractie periodicd mixta.
(Artur Balauca si Alexandru Negrescu)

Subiectul 111

Fie cuburile ABCDA,B,C\D,, A B,C\D,4,B,C,D,, A4,B,C,D, A,B;C,D; suprapuse, unde
AB =a sipunctele M, N, P astfel incat: M U(BC), N U(DD,), PU(AB,) si
MB=ND=PA =xAflati:

d) masura unghiului format de dreptele 4B; si CD,;

e) distanta dintre dreptele BD, si AC;

f) masura unghiului format de planele ( MNP ) si (ACC)).

(Artur Balauca)



