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CLASA a 12-a

Subiecte

Problema 1. Arătaţi că pentru orice n ∈ N∗ există un unic cn ∈ (0, 1),
astfel ı̂ncât ∫ 1

0

1

1 + xn
dx =

1

1 + (cn)n

şi calculaţi limn→∞ n(cn)n.

Radu Pop

Problema 2. Fie A un inel şi fie D mulţimea elementelor sale neinversabile.
Ştiind că a2 = 0 oricare ar fi a ∈ D, să se arate că:

(a) axa = 0 oricare ar fi a ∈ D şi x ∈ A;
(b) dacă D este mulţime finită cu cel puţin două elemente, atunci există
a ∈ D, a 6= 0, astfel ı̂ncât ab = ba = 0, oricare ar fi b ∈ D.

Ioan Băetu

Problema 3. Fie f : R → R o funcţie crescătoare şi a ∈ R. Să se arate
că f este continuă ı̂n a dacă şi numai dacă există un şir (an)n≥1, cu an > 0
pentru orice n ∈ N∗, astfel ı̂ncât

a

∫ a+an
∫ a−an

f(x)dx+
a

f(x)dx ≤ an
n
,

oricare ar fi n ∈ N∗.
Dan Marinescu

Problema 4. Fie K un corp finit cu q elemente, q ≥ 3. Notăm cu M
mulţimea polinoamelor de grad q−2 din K[X] care au toţi coeficienţii nenuli
şi distincţi doi câte doi. Determinaţi numărul polinoamelor din M care au
q − 2 rădăcini distincte ı̂n K.

Marian Andronache




