
Clasa a X-a

1. a) Fie a, b, c ∈ R astfel încât a2 + b2 + c2 = ab+ bc+ ca. Demonstrat
,
i că a = b = c.

b) Rezolvat
,
i ecuat

,
ia 4x + 9x + 25x = 6x + 10x + 15x în mult

,
imea numerelor reale.

2. a) Fie z, w ∈ C. Demonstrat
,
i că |z − w|2 + |z − iw|2 + |z + w|2 + |z + iw|2 = 4|z|2 + 4|w|2.

b) Fie ABCD un pătrat de latură 1 s
,
i M un punct situat pe cercul circumscris pătratului. Demonstrat

,
i

că MA2 +MB2 +MC2 +MD2 = 4.

3. a) Fie x, y > 0. Demonstrat
,
i că (x+ y)4 ≥ 8xy(x2 + y2).

b) Fie a1, a2, . . . , a2016 > 0 astfel încât a21 + a22 + · · ·+ a22016 ≥ 1. Demonstrat
,
i că:
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4. a) Demonstrat
,
i că oricare ar fi n ∈ N∗ s

,
i a ∈ (−1, +∞) are loc inegalitatea (1 + a)n ≥ 1 + na.

b) Determinat
,
i x ∈

(

−1

5
, +∞

)

pentru care
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= 4 lg(1 + x).
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