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Problema 1. Se considera numerele
1 1'1 1 1 1 1 1

a=-+-+-+".+ ,b:=-+--+ +".+------.
1.2 2 .3 ~.4 1006 ·1007 2 2 +4 2 +4+6 2 +4+6 +8+".+2012

111 1
~1 c =-22+4'2+62+"'+-20-1-4-2'

a) Calculati numerele a si b.

b) Demonstrati ca c < ..!. .
, 2

Problema 2. Notam eu S(n), suma tuturor divizorilor naturali ai nurnarului natural n. Un numar
natural n se numeste numar perfect daca S(n)= 2 .n .
a) Aratati ca 6 si 28 sunt numere perfecte.

b) Daca numerele k si 2k -1 sunt simultan numere prime, demonstrati ca numarul n:= 2k-1
• (2k -I)

este numar perfect.

Problema 3. Doua unghiuri suplementare au 0 latura comuna, iar bisectoarele lor formeaza un
unghi cu masura de 60°. Determinati masurile unghiurilor.

Gazetamatematicdnr.1012013

Problema 4. Pe dreapta d, se considera punctele 0, A, B, C, D, E, F, in aceasta ordine, astfel ineat

[OA]=[AB], Beste mijlocullui [AC] , C este mijlocullui [AD], D este mijlocul lui [BE] ~i

E este mijlocullui [CF] . 1
a) Aratati ca segmentele [OE] si [CD] a acelasi mijloc.

. AC BC AB BF I
b)Demonstratica -+-+->-.

, BE CD AD AF

Timp de lucru: 2 ore.
Fiecare problema este notatii cu 7puncte.

I
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Problema 1.
a) I 1 1 1

Foloseste ---
, n(n+l) n n+l

. 1006
Obtme a=--

, 1007
Foloseste 2+ 4 + 6+ ...+ 2n = n .(n + 1)

Ob· b 1006tme =--
, 1007

Ip

Ip

Ip
Ip

b) I Scrie c =~.(1+~+~+ ...+_1_2)
2 2 3 1007

1 1 1
Observa cii 1+2+2+ ...+--2 < l+a

2 3 1007
Finalizare

·······r·············································· ..... Ip

Ip

Ip'
TOT AL PROBLEMA 1 7p

Problema 2. I
a) I D6 ={1,2,3,6}, S(6)=1+2+3+6=12=2.6 deci 6 este numar

perfect
D28= {1,2,4, 7,14,28}, S(28) = 1+2 +4 + 7 +14+28 = 56 = 2 ·28
deci 28 este numar perfect

2p

2p'
b) I Divizorii numarului n = 2k-1

• (2k -1) sunt
I 1, 2, 22, 23

,

2k -1, 2.(2k -1), 22 .(2k -1), 23 .(2k -1),

2k-1 ,

2k-1.(2k -1) . Ip
Suma divizorilor numarului n este
~(n) = (1+ 2+ 22 + 23 + ...+ 2k

-
1
) + (2k -1) .(1 + 2 + 22+ 23 + ...+ 2k

-
1
)

1=(1+2+22 +23 + ... +2k
-
1).2k = (2k -1).2k

Is (n) = 2· 2k-1
• (2k -1) = 2· n , deci n este un numar perfect

Ip

Ip
TOTAL PROBLEMA 2 7p
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Problema 3.
Unghiurile nu pot fi adiacente 2p

Daca 2a rnasura unghiului mai mare si 2b
masura unghiului mai mic, 2a+2b= 180° I···················································

............................................. " .....

Ip

Masura unghiului format de bisectoarele
unghiurilor este a - b =60° 2p

Obtine masurile unghiurilor de 1501 ~i de 30° , "..... 2p

TOTAL PROBLEMA3 7p

Problema 4.
2pa) I Daca OA=a, atunci AB=BC=a, CD=2a, DE=3a, EF=5a

Cum OC=DE=3a, rezulta ca [OE] si [CD] au actla~i mijloc
2p'

b) AC 2a 1
Calculeaza - = - = -

BE 6a 3'
BF 11a 11
-=-=-
AF 12a 12

BC a 1 AB a 1
CD = 1a =2' A6= 4a =4

I
AC BC AB BF 1 1 1 11 13 11 ~
-+-+->- <=>-+-+T>-<=>->-adevarat
BE CD AD AF 3 2 't 12 12 12

2p

Ip

TOTAL PROBLEMA 4 7p
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