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IX .0SZTALY

1) Ha a,b,ceR’ igazold az alabbi egyenl6tlenségeket!

a) a®+b*>a’b+ab’
1 1 1 < 1

3 3 + 3 3 + 3 3 -
a+b°+abc b°+c’+abc c*+a’+abc abc

2_
2) Hay, =i+ 9 + 15 +...+n n+3,neN,n22 , hatarozd meg [yn] és
1.2 2.3 34 (n—l)'n

{y,} értékét n>4 esetben!

Adott az ABC haromszog, amelyben % = % ,ésaz M eBC, N € AC,

3)
P e AB pontok tgy, hogy (BM )=(MC), ABN<=CBN<, AM nBN = {S},
CSNAB = {P} Szamitsd ki az SNP és SBC haromszogek teriileteinek aranyat!
4) Legyen (a,).., egy sorozat ugy, hogy : hra, ?}3 B W = R b, =
igazold, hogy (bn )n21 szamtani haladvany!
Megjegyzés:

Minden feladat kotelezo.
Minden feladat 10 pontot ér.

Munkaido 3 ora.

an
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1.) | Din oficiu 1p
3) |a%+p%> a’b+ab%<(a—b)’(a+b)>0adeviarat pentru Va,b,c e R’ 3p
b) | Din a) rezulta ca a® +b* +abc > ab(a+b +c) 3p
fn mod analog: b* +¢* +abc >bc(a+b+c), ¢c® +a® +abc>ca(a+b+c).
3
De unde avem ——— + o +— i < P
a’+b°+abc b’+c’+abc c°+a’+abc
1 1 1 1
+ + = :
ab(a+b+c) bcla+b+c) ca(a+b+c) abc
2.) | Din oficiu 1p
2 2
Avem: n n+3: n—n +3 ! =1+3 ! :1+3(i—1j 3
(n-1)n  (n-1)n (n-1)n (n=1)n n-1 n P
1 1 3 n-3
Deunde y =n-1+3» | ——-=|=n-1+3|1-= |=n+2—-—=n+1+——
Yo Z(k 1 kj ( n) n n 4p
_ - 2
Pentru n>4 avem [n—g} =0 de unde rezulta [y, ]=n+1si {y,}= v, = [y, ]= n-3 |4
n n
3.) | Din oficiu 1p
AM ~ BN NCP = {S}, conform teoremei lui Ceva NA ME PB_ 2p
NC MB PA
insa @ =1, rezultd ci M = ﬂde unde obtinem PN ||BC 2p
MC NC PB
<ABN =<«CBN = BN bisectoare :M _BA_ 2. Din M:§:>M:Z
NC BC 3 NC 3 AC 5
Din PN||BC = APN, ~ABC, de unde -~ = AN _2 2P
BC AC 5
2 2 3
Din PN|BC = SNP, ~SBC,, deci -3 =(—j =(3j -4 P
.« \BC 5) 25
4.) | Din oficiu 1p
2
3-4 2p
a;=—-a
3 2 1
Se demonstraza cu inductieca a, = n(n2+1) a, deunde rezulta ca b,, = nTH a, 4p
1p

Cum b

n+l "~ “n

1 . e 1
b, = 5o rezulta ci (b, ), ., este o progresie aritmetica cu ratia 5 ay
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