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Olimpiada naţională de matematică 
etapa locală 

05.03.2016 
 

Clasa a V-a 

1. Determinati numerele abc  astfel încât are loc egalitatea:     

    .672)(2  cbaab  

2. a) Calculați : 

   ]}.6)532(:)532[(54{32 235223 N  
b) Comparați numerele naturale a şi b unde: 

    
6371015210 )81:27616:82( a        şi  

     
54132 )14:2(

5

b . 

c) Determinati numerele naturale x, y şi z ştiind cǎ: 

     .67222  zyx

  

3. Arǎtați că suma tuturor numerelor naturale nenule care împǎrțite la 51 dau câtul 

egal cu dublul restului nu este pǎtrat perfect. 

          (***) 

4. Trei numere naturale nenule a, b, c se numesc triolimpice dacǎ au aceeaşi suma a 

divizorilor lor naturali. 

a) Arǎtați că numerele 33; 35 şi 47 sunt triolimpice. 

b) Verificați că numerele 66; 70 şi 94 sunt triolimpice. 

c) Demonstrați ca existǎ o infinitate de triplete de numere naturale triolimpice. 

   

   

       Gazeta Matematica 10/ 2015 

    prof.  Delia Olari, Școala Gimnazialǎ „Vasile Lucaciu”  Apa 

   prof. Petru Braica, Scoala Gimnazialǎ „Grigore Moisil” Satu Mare 
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BAREM de corectare 

 

1.  

Numǎrul )baab(2   este par iar numǎrul  67 este impar, 

rezultă cǎ 
c2  este impar, deci c = 0 

2p 

Din 671)baab(2   obținem 66)baab(2   sau 

33 baab  echivalent cu 11(a+b) = 33 

2p 

Perechile (a;b) sunt { (2;1); (1;2) } 2p 

 Aşadar numerele cǎutate sunt 210 şi 120 1p 

 TOTAL Subiectul 1 7 p 

2. a) N = 14 2p 

  b) 

𝑎 = 6363 1p 

𝑏 = 6354 1p 

a> 𝑏 1p 

  c) 

Din principiul paritǎții un termen trebuie sǎ fie impar, 
sau toți termenii impari. Convine un termen impar şi 
ceilalți doi pari 

1p 

De exemplu x = 0, rezultǎ
zy

, iar dupǎ 
11  zy

1p 

TOTAL Subiectul 2 7 p 

3.  

Din teorema împǎrțirii cu rest avem cǎ:  n= 51c + r, r 
<5 1, c = 2r 

2p 

Din cele douǎ egalitǎți obținem imediat cǎ n= 103r, cu r 
având valorile posibile 0; 1;2,..., 50 

1p 

Valoarea sumei cerute este S=103( 1+2+3+...+50)= 
103 x 25x17x3 

2p 

Numǎrul S e divizibil cu 3 dar nu e divizibil cu 9, in 
consecințǎ nu este pǎtat perfect 

2p 

TOTAL Subiectul 3 7 p 

4. a) 1 + 3 + 11 + 33 = 1 + 5 + 7 + 35 = 1 + 47 = 48 3p 

mulțimii { (0;1;6);(0;6;1); (1;0;6); (1;6;0); (6;0;1); 
(6;1;0) 

2  2  66
2  2 3332 sau 32+1 obținem tripletele: (x;y;z) aparține 

împǎrțirea la 2 avem cǎ . Deoarece 33= 1+ 
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b) 

D66 = {1; 3; 11; 33; 2; 2x3; 2x11; 2x33}   

S66 = (1 + 3 + 11 + 33) + 2(1 + 3 + 11 + 33) = (1 + 2)(1 + 3 

+ 11 + 33) = 3x48. 

 D70 = {1; 5; 7; 35; 2; 2x5; 2x7; 2x35} 

 S70 = (1 + 5 + 7 + 35) + 2(1 + 5 + 7 + 35) = (1 + 2)(1 + 5 + 

7 + 35) = 3x48 

D94 ={1; 47; 2; 2x47}   

S94 = (1 + 47) + 2(1 + 47) = (1 + 2)(1 + 47) = 3x48, deci 

avem numere triolimpice 

2p 

c) 

Fie p un numǎr prim mai mare decât 47. Vom arǎta cǎ 

numerele px33, px35 şi px 47 sunt triolimpice. 

Dpx33={1; 3; 11; 33; p; px3; px11; px33}   

Spx33= (1 + 3 + 11 + 33) + p(1 + 3 + 11 + 33) = (1 + p)(1 + 

3 + 11 + 33) = (1 + p)x48 

Dpx35 = {1; 5; 7; 35; p; px5; px7; px35}   

Spx35 = (1 + 5 + 7 + 35) + p(1 + 5 + 7 + 35) = (1 + p)(1 + 5 

+ 7 + 35) = (1 + p)x48 

Dpx47 ={1; 47; p; px47}  

Spx47 = (1 + 47) + p(1 + 47) = (1 + p)(1 + 47) = (1 + p)x48. 

Cum existǎ o infinitate de numere prime mai mare decât 47 

rezultǎ cǎ va exista o infinitate de triplete de numere 

triolimpice 

2p 

 TOTAL Subiectul 4 7 p 

 

 


