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PROBLEMA 1
Aflati numerele naturale a si b stiind ca [a,b] este de 15 ori mai mare decat (a,b) si
5a+3b=150. Am notat cu [a,b] cel mai mic multiplu comun §i cu (a,b) cel mai mare divizor

comun al numerelor a si b.

PROBLEMA 2

3 2013 . 1 1 1 1 . . . a+
—+.+——sib=—+—+—+...+——. Aratati ca
4 2014 2 3 4 2014

b)Calculati S =7 +14+21+...+364 si aratati ca 53/S .

beN.

a)Fie numerele a =l+2+
2 3

PROBLEMA 3

Cu 6 ani in urma varsta fiicei era egala cu 0,2 din vdarsta mamei, iar peste 9 ani varsta

fiicei va fi 0,5 din varsta pe care o va avea mama. Cdti ani are fiecare in prezent?

PROBLEMA 4
Dreptele AB si CD sunt concurente in O. Stiind ca semidreptele [OM, [OT, [OR

sunt bisectoarele unghiurilor  BOD, DOM gsirespectiv.  COB, iar m( AOM)=130°,

calculati:
a) m( ROM) si m( AOD);
b)masura unghiului dintre bisectoarele unghiurilor  AOC si BOR.

Nota: Toate subiectele sunt obligatorii. Timp de lucru 2 ore. Punctajul maxim acordat pentru

fiecare problema este de 7 puncte.
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Barem de evaluare si notare

PROBLEMA 1

Aflati numerele naturale a si b stiind cd [a,b] este de 15 orimai mare decat (a,b) si 5a
+3b=150. Am notat cu [a, b] cel mai mic multiplu comun si cu (a,b)cel mai mare divizor

comun al numerelor a §i b.
Gazeta Matematica

Solutie:
Fie (a,b) = d ,atunci a=d-x , b=d-y, unde X, y E N si (2, ¥)=1...ccovvvvvrierrrrrrnnn. Ipunct
Din a *b = (&, b)-[a, blsi[a, b]=15-d , obtinem d-x-d-y=15-d.........................2 puncte
xy=15 =S, v)E (115 ); (15 1) (35505 3 e, 2 puncte
Prin inlocuire in relatia 5a+3b=150 obtinem d€{3: 5} ........cceceveveveveeveeeeeeeenn. Ipunct
Finalizare: (@, b)€{(3;45); (15:45)} .o ee e e e e e e e e A punct
PROBLEMA 2

. 1 2 3 2013 . 1 1 1 1 o e

a) Fie numerele a=—+—+—+....4+4 —— sia=—+—+—+....+—— . Aratati ca
2 3 4 2014 2 3 4 4
a+b N
3

b) Calculati S =7+14+21+....+364 si aratati ca 531S.

Solutie:

2 3 4 2014
a a+tb=—+—+—+....+—=1+ H4..441=2013=3-671.ccourveeeeeeeeeren.... 3 puncte
) 273 4 2014 ]14;{%13‘(‘;43 b
a;b:67leN ...................................................................................................... 1 punct
b) S:7+14+21+....+364:7-&é53 ................................................................ 2 puncte

finalizare S =9630NI3 ........oooiiiiiiee e ee e 1 punct
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PROBLEMA 3

Cu 6 ani in urma vdrsta fiicei era egala cu 0,2 din vdrsta mamei, iar peste 9 ani vdrsta
fiicei va fi 0,5 din varsta pe care o va avea mama. Cdti ani are fiecare in prezent?

Solutie:

Stabilirea necunoscutelor: f - varsta fiicei in prezent si m - varsta mamei In prezent si
formarea relatiilor

F=6=02-(m—6)si f+9=0,5-(M49) o, 2 puncte
Exprimdm necunoscuta f din ambele relatii f = m=6 +6 respectiv f = m; °_ 9...2
puncte

. . m—=6 m+9 .
Egaland obtinem 5 +6= 7 O=m=31 ani cccccvvvrrrieiiiieiieeieeeeeee, 2 puncte
Decif:m_6+6:11ani .................................................................................... 1 punct
PROBLEMA 4

Dreptele AB si CD sunt concurente in O. Stiind ca semidreptele [OM, [OT, [OR sunt
bisectoarele unghiurilor ZBOD,/DOM si respectiv ZCOB, iar m(ZAOM')=130°,

calculati:
a) m(£LROM) si m(LAOD);
b)masura unghiului dintre bisectoarele unghiurilor ZAOC si ZBOR.

a)

DIESEI ..ttt ettt et Ipunct
I(LROM ) = O0° ..ottt ettt e st e e e ettt e e e e taeeeesabaeeeesnsaaeeeesnnseeeeensees Ipunct
O N0 5 ) i | PSPPSR Ipunct
b) Notarea bisectoarelor $1 XPlCATE .........ccovuieeriierrieeeiiierie e eree e 2 puncte
ZAOC = ZDOB (0pUSE 12 VATT)...cccviiiiiiiieiieeieeeeeeeeee e Ipunct

FINALIZATE ...t ettt e et e et ee e e nbaeesnbeeennseeennseens Ipunct



