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CLASA VI
Subiectul |
1.Aflati cel mai mare divizor comun al numerelor a = 3™*1 . 7™ 4 4 si
b =3"-7""1 4 6 unden este un numar natural.
Gazeta Matematic11/2012

2. a)Demonstrati cd daca p este numar prim, p > 5 atunci u(p*) = 1.

(Se noteaza cu u(n)ultima cifrd a numarului natural n).

b)Aratati ca nu exista numere prime p , p > 5 astfel incat sa avem ca
p®+p*+p=1717--17

2014 cifre
Prof.Buzescu Antoanela
Subiectul Il
Cate numere naturale cel mult egale cu 2014 sunt divizibile cu 19 si au exact 8
divizori?
Prof.Pirvu Camelia
Subiectul Il

Segmentul [AB] are lungimea egald cu 55. Punctele M, M,, ..., My impart
segmentul [AB] in 10 segmente [AM,], [M,M,], ...[MyB] ale céror lungimi sunt
egale cu numere naturale nenule distincte.
a)Aratati ca existd puncte M;, M,, ..., Mycu proprietatea din enunt.
b)Sa se arate ca mijlocul lui [AB] nu coincide cu niciunul din punctele
M;, M, ..., M.

Prelucrare concurs ,,Jose Marti”
Subiectul IV
Bisectoarele unghiurilor adiacente< AOB si <« BOC formeaza un unghi cu masura
del0°.
a)Aratati ca 80° < 5m(<« AOB) + 4m(<« BOC) < 100°
b)Dacd 5m(<« AOB) + 4m(< BOC) = 90°aratati ca [OB este bisectoarea <« AOC.

(1)
NOTA:Timp de lucru 2 ore.

Toate subiectele sunt obligatorii.

Fiecare subiect se puncteaza cu 7 puncte.
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CLASA VI
Subiectul |
1.Fied = (a,b),decid/a,d/b,d / (7a — 3D).uuuevevcrreerenee. 1p.
7a—3b=10,d /10 =d € {1,2,510}cccovrccireceriecrens e 1p.
a, b suntimpare,deci d € {1,5}....ccovvivieeeneeeeeeeenen, 1p.
UM U(A) =7 D d = Luieree e 1p.
2a)p este prim,p > 5,atunci u(p) € {1,3,7,9},
u(P?) € {1,9}, U(@?) = Lo 1p.
b) din p® + p* + p = p*(p* + 1) + p,avem cd u(p) = 5.............. 1p.
p i 5,p > 5,deci p nu este prim,fals.......ccccveneveivenenennenes 1p
Subiectul Il
Numerele ciutate suntde forman =a-b-19,n = ¢3 - 19, respectiv
n =d -193,unde q, b, ¢, d factori primi,diferiti de 19....................2p

n=d- 193 <2014, NUare SOIULii......cccceovererrirrreeerieeeeeersiee e, 1p
n=c3:19<2014=c3<106=C E{2,3}niirrrerrrrrnen. 1p
n=a'b-19<2014=>a b < 106.iicrireneeeeeeen 1p

(a, b) poate fi
(2,3),(2,5),(2,7),(2,11),(2,13),(2,17),(2,23),(2,29), (2,31), (2,37),
(2,41),(2,43),(2,47),(2,53),(3,5),(3,7),(3,11),(3,13),(3,17),(3,23),(3,29),
(3,31),(5,7),(5,11),(5,13),(5,17),(7,12),(7,13)cceccvreeceeeernen. 1p
finalizare, 30 d& NUMEIE.......cceeeeceeereceete et e 1p
Subiectul 11l
a)Din AB = 55,AM,, -+, MyB € N* distincte ,iar14+2+3 4+ -4+ 10 =
55, deduce cd {AMy, M, M, ..., MgB} =

{1,2, 0. )10 e e e 3p

b)Fie O mijlocul segmentului [AB],atunci A0 = 5—25 ....................... 1p

Daca 0 € {M,,M,, ..., My} atunci AO ar fi suma de numere
naturale....2p

FINAlIZAre .. oo e 1p

Subiectul IV

Deduce m( AOC) = 20° .ot ns 1p

S5m(« AOB) + 4m(« BOC) = 4m(« AOC) + m(« AOB) > 80°......2p
dar, 5m(< AOB) + 4m(<« BOC) = S5m(« AOC) — m(« BOC) < 100°
...................................................................................... 2p

Deduce m(< AOB) = 10°,m(< BOC) = 10°...ccccveeeereeerrnee 1p
FINQlIZAr. e e e e 1p

Nota: Orice alta solutie se puncteaza corespunzator
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