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PROBLEMA 1

2 3 4 5

Fie sirul de fractii: i -
1.2 2-4" 4.7 711" 11-16°

a) Completati sirul cu urmatoarele doua fractii;
b) Calculati suma primelor 10 fractii din sir;

c) Care este a 100-a fractie a sirului?

Solutie:
6 7
_ 2
) 16-22 22-29 P
) S=—4 24 40 1 1,11 1 1 1.5 3p
1.2 2. 4 46 56 1 2 2 4 46 56 56 56
C) T = iog cua=b-100 1p

100-101 _ 5051 1p

b=1+1+2+3+4+....+4100=1+

PROBLEMA 2
Stiind cd suma S = x45y + 2016 se divide cu 18 si X # Yy, determinati diferenta dintre valoarea maxima si

minima a lui S.
Solutie

Suma S = x45y + 2016 se divide cu 18 daca x45y si 2016 se divid cu 18, deci cu 2 si cu 9.

1p

Atunci y € {0;2;4;6;8} si x+4+5+y trebuie sa fie multiplu de 9 2p
rezultd x+y=9, Ip
deci y=0, x=9 S=9450+2016=11466 valoare maxima Ip
y=8,x=1 S=1458+2016=3474 valoare minima Ip

diferenta 7992 Ip
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PROBLEMA 3

Fie semidreptele [OA, [OB, [OC si [OD, astfel ca unghiurile £A0F i <E0C sunt adiacente, respectiv
unghiurile £B0C §i 2C0D de asemenea sunt adiacente. Se considerda semidreapta [OE bisectoareca <A0E |
semidreapta [OF bisectoare €C0D si semidreapta [OS in prelungirea semidrepte [OA. Stiind ca unghiurile
4A0C 5i <B0OD sunt suplementare:

a) Determinati masura unghiului <EOF,

b) Demonstrati ca unghiurile D05 5i <BOC sunt congruente.

Solutie:

figura 1p
m(LAOB) + 2m(ZBOC) + m(<COD) = 180% s 1p
2m(ZBOE) + 2m(ZBOC) + 2m(ZCOF) =180 e, 1p
m(LEOF) = m(4BOE)+ m(4BOC) + m(ZCOF) = 90% e 1p
m(4405)=130°

...................................... 1p

m(FLA0B) + m(4BOC) + m(2COD) + m(LDOSY=180% s 1p
m(<AOB) + 2m(4B0C) + m(«coD) = 1807

m(ZBOC) —m(ZDOS) = 0= m(ZBOC) = m(IDOS) s 1p

PROBLEMA 4
Fie punctele Ao, A1, Ao,..., An situate in aceasta ordine pe o dreapta d astfel incat AgA1=1 cm, A1A>=2 cm,

A2A3=2% cm,..., An1An=2"1 cm
a)Determinati numarul natural p astfel incat AocA,=2047 cm.
b)Daca M este mijlocul segmentului AzA1z si N este mijlocul segmentului AsAio

determinati lungimea segmentului MN.
(Gazeta Matematica)

Solutie:
a) AoAp= AcAr+ A1Ax+...+ Ap1Ap=> AcAp=1+2+2%+, +2°1=2P-] 1p
2P-1=2047 = 2P=2Y" = p=11 1p

b) M este mijlocul segmentului A2A12= AoM = a ;‘ = A>M =2046¢cm si AgM =2049cm 2p

AA,
N este mijlocul segmentului AsA0= AzN = 5 —4 10 — A4N =504cm si AgN =519cm 2p

MN= AoM - AoN = MN=1530 cm 1p
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