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1. Determinai perechile (& b)de numere naturale nenule pentru cafe 6a=b”+b-10,

Soluie:
Din relda dati rezult (a-3)*=b*+b-1 ..3p
pentrub >1avemb® <b? + b-1< (b+1)*= b® +b-1ny este pirat perfect ..2p
pentrp=1= (a-3f = 1= (a,b)0{ (2.1).(4.9) ..2p
2. Sa se rezolve ectia: X+ X"2, x"4, x"6, X206 x 2018 .,
3 4 1009 1010
Soluie:
Ecuaia dat este echivalegtcu
(x+ 2—2)+(i2— 2}+(i2— 2j+ ...Jr(iz— zj:— 202
2 3 1010 ..3p
x+2+ X2, XY 2, X4 2 5000-— 202
3 1010 p
(x+2)(1+£+}+...+ : j: 0
2 3 71010 1p
Arata ca 1+1+—1+ ...+—1 z0
23 1010 p
X=-2 soluie LAp

3. Tn triunghiul ABC, bisectoared BE, EO( AC) intersecteazmediang] AD], DO(BC)in

G . Pe planul triunghiului se ridigperpendiculara FG.
a) Aratati ca EE—IC—E =2;
GD AE
b) Daci G este centrul de greutatea al triunghiuRBCsi FG = GD = AE= a, calculai

distarta de laB la planul (FAC).
Soluie:
a) Aplicand teorema bisectoarei setiob: AG :ﬂ?’ respectivE :B—C de unde
GD BC AE AB
rezulé cerina. ..2p

b) Dac G este centrul de greutatea al triunghiA&C,
AG _CE 2 _CE

=>—HF—=2« -3F—=2< CE=AE
GD AE 1 AE
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Deci triunghiul ABC este isoscel dgbh@AC
= BEO AC

CcC
AAGF =ACGF= AAFCis= FEJ AC> AQ( BEF
ConstruimBQU FE, BQU (BER= ACQJ] B@ BQ( FAL> d.B FAL= E

..3p
DaciFG=GD= AE= a= EC= a AG2 |
Din calcul, GE = a3, BE= 3a/3FE = 23;
_ 3a./3
— BQ[FE= FGOBE= BQ2 &= &8 3= B 5
..2p

4. FieA ABC dreptunghic CLm(A)Z 90°si EO (AB), F D(AC) astfel incat EF||BC i % :%
Sed AB= 1—25 si AC=10. Triunghiul ABC se indoaie dupdreaptaEF astfel incat
(AEF) 0 (BEC) . Aflati perimetrulA ABC dupi indoire .

Soluie:

Tnainte de Tndoire :
fie APOBC,POBC si {Q}=APn EF .

25 125ﬂ0 2
calcubm : BC:7 , AP:@:B , AQ=§[6:4 ,QP=2
2
PB? = AB? - AP* = PB? :%1 si PC* = AC* - AP = PC” =64 ..3p

Dupa indoire :
AQUEF,PQUEF = m(DAQP) =90°, ca unghi plan coresp. diedrului
= AP? = AQ? +QP? = AP?=20
cunAQ 0 BC,QP 0 BC= BC 0(AQP)= APIBC

Ditn APE dreptunghic= AB? = %1 sidinA APC dr.= AC? =84

25+4/161+44/21
5 .

PerimetrulA ABC dupi Tndoire este egal cu

.A4p
Barem — clasa a Vlll-a
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