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Clasa a Vl-a

bcd

Problema 1. Determinati cifrele a, b, ¢, d stiind ca 2625 =1,0a6.

Costel Anghel, Gazeta Matematica nr. 9/2014
Solutie si barem de corectare

Din enunt rezultd 8-abcd =69 2106 vveoeeeeeeee ettt ettt (3p)
TR R S =K ) SN (1p)
Pentru a=1 rezulti abcd =8763, deci a este simultan 1 $18,absurd .....ccoeeiiii (1p)
Pentru a=>5 rezultad abcd =9108, deci a este simultan 5 $19,absurd .....cccoveiiie (1p)
Pentru a=9 rezultd abcd = 9453, care convine, deci a=9,b=4,¢=5,d =3 ....cccooccovmrrccrerrcrrrrrcrrrrreens (1p)

Problema 2. impér‘;ind numarul natural nenul m pe rand la 7, 8 si 9 obtinem resturile 1, 4, respectiv 7, iar
impartind numarul natural nenul n pe rand la 8 si 9 obtinem resturile 5, respectiv 7.

. . m+2 .
Aratati ca fractia +20 este reductibila cu 72.

n+11

Ion Neata, Slatina
Solutie si barem de corectare
m=7c,+1, m=8c,+4, m=9¢,+7,unde C,C,,C; €N ...cociiiiiiiiiiiiiiii (1p)
TIM+20, 8] M+A20, I MA20 ittt bbbt (1p)
[7,8,9]| m+20=504| m+ 20, deci numaratorul se divide CU 72 .....c..ccerivrivrrirrirriieiesrere e (1p)
N=8d,+5, N=9d, +7,unde d,,d, €N ..o (1p)
Tt O I I Tt TSR (1p)
[8,9]|n+11= 72| n+11, deci si numaratorul se divide Cl 72 .....cccccviiieriiieeiere e (1p)
Ca urmare, fractia nr:j:lzf €Ste TedUCHIDIIA CU 72 ..o (1p)

Problema 3. Aritati cd numarul A=1+2+2+2°+...+ 2% este divizibil cu 2015.
Daniel Cojocaru, Slatina

Solutie si barem de corectare

Cum 2015=5-13-31, vom arata ca A este divizibil cu fiecare din numerele 5, 13, 31 .......cccooviriniiennne (1p)
Cum A are 2040 de termeni, ei se pot grupa cate 4, deoarece 4|2040; rezulta

A=1+2+22+2)+2°A+2+ 2 +2%) +... 421+ 2+ 22+ 2%)
si,cum 1+2+2%+2° =15=5-3, 1eZUltd CA 5| A oiooireriieieicece e (2p)
Grupand termenii cate 5 (este posibil, deoarece 5|2040) , rezulta
A=(1+2+22+22 42+ 2°A+2+ 22+ 22+ 2) +...+ 21+ 2+ 22 + 22 + 29)
si,cum 1+2+2% + 28 +2% =31, 1ezultd 8 3L A oo (2p)



MINISTERUL EDUCATIEI $I CERCETARII STIINTIFICE

INSPECTORATUL SCOLAR JUDETEAN OLT

Grupand termenii cate 12 (la fel, este posibil, deoarece 12|2040) , rezultd
A=(1+2+22+. . +2M)+ 22142+ 2% +.. 42" +... 4281+ 2+ 22 +...+ 2"
si,cum 1+2+2° +...+ 2" =4095=13-315, rezultd ci 31| A ..ocoovoirerrerereeeeeeee e (2p)

Problema 4. Se considera punctele coliniare M,,M,,M,,..., M, in aceastd ordine, astfel incat M;M, =2
cm, MzMs = 2M1M2’ M3M4 = 2M2M39 R M2014M2015 = 2M2013M2014 .
a) Calculati lungimea segmentului [M; M, ].
b) Comparati lungimile segmentelor [M;M,,] si [M,,,M.00]-
¢) Demonstrati cd pentru orice numere naturale @, b, ¢, d, cu 1<a<b<c<d<2015,
segmentele [M,M,] si [M_M,] au lungimi diferite.
Dorin Popa, Slatina

Solutie si barem de corectare

a) M,M, =22 MM, = 2%, M, Moie = 27 st (1p)
MM 00 = 2% 2 R (1p)
D) MpoMans = 200 = 2% e (1p)
270 —2<2%%0 =270 =5 MM 00 < MygoMiggy coveemeieiieieeieiieise it (1p)
¢) Presupunand ci existd numerele naturale a, b, ¢, d, cu 1<a<b<c<d <2015 astfel incat

MM, =M M, 1ezultd 2° —2% =2 —2° .ot (1p)

Impartind prin 2° rezultd 2°® —1=2"2—-2°? imposibil, deoarece membrul stang este un numar impar,
iar membrul drept este numar par, deci presupunerea facuta este falsd ...........ccccceviiiiiiiniicne (2p)



