Olimpiada Nationala de Matematica
ClasaaVlll-a, etapa locala
16.02.2013

1. Determinai numerele intregix si y pentru carex® -5Y =8
Ovidiu Bidescu, RMCS Nr.40/2012

2.a) Calculgi: S= LR SR ! nON’
' o w2+2/1 2/3+ 327 n/n+ ¥ 0+ Bn’

b) Aratati ca 12 ++/2[B+ ..+./n o+ 1)< n @+ 1), OnOIN",

Laureniu Panaitopol, RMCS Nr.39/2012

3. FieA,B,C,D patru puncte necoplanare astfel incat unghidd€, ABD, ACB, ACD, ADC, AD&int

asctuite.
Si se aratexdad <ABC=<« ABD si <<ACB=< ACD, atunci <ADC=<«ADR

Marius Sandru , Reifa

4. n paralelipipedul dreptunghisBCDA’B’C’D’ notim cuM, N, respectiw proiediile punctuluiC pe
drepteleAB’, AD’ respectivB'D’.
Demonstré ca drepteleAP, B’'Nsi D’M sunt concurente.

GM Nr.3/2012

Nota:
» Toate subiectele sunt obligatorii.
e Timp de lucru 3 ore.
» Fiecare problethse noteazcu 7 puncte.
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Barem de cor ectare si notare
ClasaaVlll-a, etapalocala

16.02.2013
1. Ecuaia este echivaleatcu x* —8 =5¥
xEZ=x—8¢€Zsideci ¥ €2 FRVEN e, 1p
dag Z
U.(8+5Y)=3 oricare ar fT1 ¥ E N it e e e e e 2p
Ecuaia dati este imposibfl oricarear fi VE N ., pl
Daci v =0 atuncix* =9
xEZ F=2Xx E{=3.3) e, 2p
Finalizare, (x,v) € {{=3,00;(3,00] o 1p
2. 8) SE AAICE e, 2p
nyn+l+ntiln'n Vyn  vVn+l

Prin scrierea fietrui termen al sumei de aceafdrma si insumarea lor se gbhe

1
S=1- T T 1p
FINAlIZArE S = o ettt ettt 1p
n+1

b) Se folosge inegalitatea mediilor pentru fiecare termenuanei,

Vab <22 oricare ar fi a,0= 0, @ # Du.oovivoveeeeeeeeeeeeeeeee e, 1p
N - o M
Prmmsumareseaﬁad:aSa:lJr2+3+-“+n+5 ...................................... 1p
Finalizare,5 < n(n—+1), oricarear fin € N™ ... lp
G T T U SRS 1lp
Se ardt ca Tnaltimile din A ale feelor laterale ale piramidei ABCD cu varful in A
SUNE CONGIUENTE ... e s e e e e et e e e e e e e et e e ean e aeaneaeemmn e eenneennnnas 3p
Daa AN 1 CD,N € (CD)si AF L ED, P € (ED),
se arat Ca AAND = AAPD ot 2p
FINALIZAIE ... 1lp
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O T U] > PPN 1p

Searatca BM L AB, DN LAD', C'P LB'D' oo, 3.p
InAAB'D' se demonstreazi f:’; - g E::: el 2p
Finalizare, folosind reciproca teoremei [UNGE...........ccooovviiiiiiiiiiiiiiiie, pl

Nota: Orice alta solutie echivalenta se noteaza corespunzator.



