
                                                                                         
 

 

Olimpiada Nationala de Matematica                                             
etapa locala- 16 februarie 2013                                    

Clasa a VII-a 

 Subiecte                                                                                                        Varianta 3 

1.Aflaţi valoarea minimă a sumei: 

33122  xyxxyyxxy  

2.Arătaţi că 
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3.Fie ABCD un pătrat şi M mijlocul lui [AB]. Dacă 

    BDACOBCDMPACDMN  }{,,  şi   ABPOE   demonstraţi că 

 ].[][18 ABCDariaNOEaria 

Fie ABCD un trapez dreptunghic în care DA    şi ].[ADM   Construim MCEMCAE  ,  

şi ., MBFMBDF   Fie }{GDFAE   şi  BCMN   .   Arătaţi că punctele G, M, N  sunt 

coliniare 

4.Fie ABCD un trapez dreptunghic în care DA    şi ].[ADM   Construim MCEMCAE  ,  şi 

 Fie  şi  ., MBFMBDF  }G MN{DFAE  BC  .   Arătaţi că punctele G, M, N  sunt coliniare 

 
 
 
 
 
 
 

 
NOTA :     Toate subiectele sunt obligatorii.       

Fiecare subiect se noteaza de la 0 la 7 puncte.         

Timp de lucru 3 ore. 

Fiecare subiect se va redacta pe o foaie separată. 
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OLIMPIADA DE MATEMATICĂ 

ETAPA LOCALĂ - 16 februarie 2013 

Clasa a VII-a 
VARIANTA 3 

BAREM DE CORECTARE: 
 

I.  33122 xyxxyyxxy  

= 13)1)(1()2)(1(  xxyyx                             2 pcte 

=  3121  yyx         2 pcte 

Deoarece 01 x  şi 0312  yy                                             2 pcte 

valoarea minimă a expresiei este 0 se realizeză pt 01 x  deci pentru                                
1 pct 

.1x
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   Pentru a doua inegalitate folosim relaţia  pentru     2)1( nnn  n
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  (2)   2 pcte 

Din (1) şi (2)  relaţia cerută. 
III.  

  
A  ][18][ NOEAABCD 

În BDA  cu AO şi DM mediană N centru de greutate 
3

1


OA

ON
(1) 2 pcte 

În PO şi BM sunt mediane, rezultă E este centrul de greutate al triunghiului şi 

atunci 
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(2)                                                        2 pcte 
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OBNE ||Din (1) si (2), cu teorema reciprocă a lui Thales deducem că  şi cum 
 rezultă  OAOB  .NONE 

Cu aceasta avem .
2

ONNE
NOEA


                    1 pct 

Din  dreptunghic isoscel obţinem ANE AOANNE 
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2 pcte. 
IV. Din DCM (sunt dreptunghice şi )DMCEAM  ~ EMA   obţinem 
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 (1)        1 pct 

Analog,  de unde ,~ AMBFMD  )2(,
MB
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                              1 pct 

Înmulţind relaţiile (1) şi (2) rezultă .
MB

EM

MC

FM
  Cum  deducem că BMCEMF  

,~ CMBFME   de unde BCMMFE   (3)                1 pct 

Deoarece patrulaterul EGFM este inscriptibil(are două unghiuri opuse de 90 ) 
rezultă  (4).                                                        1 pct 

0

,MGEMFE  
Din (3) şi (4) avem )5(MGEBCM                                                  1 pct 

Din  avem m( , iar din NMC ) EMG(90) 0 BCMmNMC     avem 

 ).( MGEm 90( 0m )EMG
Folosind (5) rezultă EMGNMC    si din teorema reciproca a unghiurilor opuse 
la varf rezultă că punctele G, M, N sunt coliniare.    2 pct. 

 
 

NOTĂ: 
 Orice solutie corecta se punctează corespunzator. 
 

 

 

 

 
 
 


