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SUCEAVA, 17 februarie 2024
BAREM DE CORECTARE SI NOTARE
CLASA a VII-a

1 1

1
1+\/§+\/§+\/§+ ..... N

a) (4p) Calculati media geometrica a numerelor S si Ss.

1. Se considerd suma S, = , LEN*,

b) 3p) Calculati partea intreagd a numarului (S, + 1)\/; :

Gabriela-Cica Sascau, Radauti

Solutie: a) S, = \/51_1 + \/51\/5 R
S3=1s1 Ss =2, deci media lor geometrica este J2.

b) (S, +1)vn = Jn(n+1)

Cum n<.n(n+1)<n+1, pentru orice numir natural nenul »n, partea intreagd a numdrului

(S, +1)/n este n.

Barem

_ - N — 2
a) Sn=\/§1 1+\/§1\/§+ ..... +M=«/n+l—l P
S;=1s5iSs=2 lp
Media lor geometrica este 2 lp

b) (S, +1)\Vn =n(n+1) Ip

n<jn(n+l)<n+l1 lp

Partea intreaga este n lp

2. (7p) Determinati numerele naturale a si b, stiind cd existd un unic numar natural n pentru care

ab+1<~n <(a+1Db .
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Solutie:

ab+1<n <@+ b < \Ja (b+1) < Jn < \b(a+ 1)2 . Ridicand relatia la patrat obtinem:
a(b+1)<n<blat+1)

Cum numirul natural 7 este unic cu aceasti proprietate si numerele a*(b + 1) si b(a + 1)* sunt numere
a’+2

naturale, obtinem b(a + 1)* —a*(b + 1) =2, adici b = .
2a+1




Cum b este numdr natural, obtinem ci (2a + 1)/(a® + 2).
Stiind ca (2a+1)/(2a+ 1)2 , obtinem (2a + 1)/(4a —7) si cum (2a+1)/(4a+2), avem (2a + 1)/9.
Se obtine @ €{0,1,4} deci (a,b) €{(0,2).(1,1),(4.2)} .

Barem
aNb+1<n <(a+ Db = a*(b+1)<n<b(a+1) Ip
bla+ 1) —ad*b+1)=2 2p
_ a’+2 1p
2a+1
Din b numadr natural obtinem (2a + 1)/9 2p
Finalizare (a,b)€{(0,2).(1,1),(4.2)} 1p

3. In paralelogramul ABCD, M si N sunt mijloacele laturilor AB si respectiv CD. Prin punctul M se
construieste paralela la diagonala BD ce intersecteaza AN in P si AD in R, iar prin punctul N se
construieste paralela la diagonala BD ce intersecteazd CM 1n Q.

a) (3p) Aratati ca punctele C, G si R sunt coliniare, unde G este punctul de intersectie al dreptelor AN si BD.
b) (4p) Calculati raportul dintre aria triunghiului AMP si aria patrulaterului MPNQ.

Elena-Marcela Alexandru, Falticeni

Solutie:

a) Fie O punctul de intersectie al diagonalelor paralelogramului ABCD. in triunghiul ACD, DO si AN
sunt mediane si se intersecteazd in punctul G, deci G este centrul de greutate al triunghiului ACD.

Cum MR||BD si M este mijlocul segmentului AB, avem ca R este mijlocul segmentului AD, deci CR

este mediand in triunghiul ACD si contine punctul G.

1 1
b) AP=1/3 din AN = A, =~ Ay =7 Aung-

) A 1
Se obtine: —2- = —,
MPNQ 4
Barem
a) Demonstreaza ca G este centrul de greutate in triunghiul ACD 2p

CR este mediana in triunghiul ACD = C, G, R sunt coliniare lp




b) Demonstreaza ca P este mijlocul segmentului AG 1p

AP=1/3din AN = 4, :%AMNP Ip

Aratd ca MPNQ este paralelogram = 4,,, = %AMPNQ lp

Finalizare: A = 1 1p
MPNQ 4

4. (7p) Intr-un trapez isoscel ABCD, cu AB||CD si AB > CD, diagonalele sunt perpendiculare si
concurente Tn punctul M. Stiind cd lungimea razei cercului circumscris trapezului este de Scm, iar

distanta de la centrul cercului la punctul M este de 342 cm, calculati perimetrul trapezului.

Dorel Ispasoiu, Gura Humorului

Solutie:

Construim, din centrul O al cercului circumscris trapezului,
perpendicularele OF si OG, pe diagonalele trapezului. Cum AC = BD,
vom avea d(O, AC) = d(O, BD), adica OF = OG. Se obtine pétratul

OFMGQG, cu diagonala 342 em deci OF = FM = 3cm si cum OA = OC =
S5cm obtinem AM = MB = 7cm si MC = MD = lcm. Se obtine

perimetrul trapezului egal cu 182 cm.

Barem

AC=BD =d(0, AC) =d(0O, BD), adica OF = OG Ip
Aratd ca OFMGQ este patrat cu latura 3cm 2p
AM =MB =7cm si MC =MD = Icm Ip
AB=7\/Ecm,CDZ\/Ecm,ADZBC:S\/Ecm 2p
Finalizare: perimetrul trapezului este 18y/2 cm lp

Notd: Orice alta solutie corecta se va puncta corespunzator.



