Olimpiada Nationala de Matematica
Etapa locala , 16 februarie 2014, Botosani

Clasa a XllI-a

Barem :

> f derivabila para = f' impara ..............evvvvvvevsssseveeseenans JAp
» cu substitutia t=- x obtinem

1= L2 4 f(-0) - In(1 + e7)| dt=

=[° 2 pt) - (1 + e+t £

> 2A=1=[" f(t)l(:e“:e +t- f(t)] de=[" [f®) +t-f (O]dt==t-f(t) |

af(a) + af(—a) = 2af(a) » I = af(a).....3p

. . 1—cos§ cos%+3cos%
2. Pentru x+ 0, functia f se scrie f(x) = o "

k
Functiile de forma g(x) = {COS; X #0

( k+ 0)admit primitive pe R ...2p
x=0

Functia f admite primitive daca si numai daca c=0

3. a)Vx,y€H - (xy)>? =xyxy=x?’y*=e-e=e,decixy € H .......2p

VxEH->x2=e->x1=x€eH

Deci Hsubgrup al lui G

b) Din teorema lui Lagrange avem ordG : ordH — ordG = k-ordH,k € N*
20rdH > ordG - 20rdH > k-ordH - 2>k—->k=1
Deci ordG = ordH - G = H



4. (x+y)P2—(x+y) =2 —x)+@*—y) + (xy + yx)

.................. 2p
XY+ yx=(x+P) 2= (x+9) = (2 =2) = (P2 = P)eereerrierrreerrerrnnens 1p
(XY F PX)X = X(XY F PX) ettitiiiiiiiiiiiiiiiniiiiiieieieietetesasasasasasasasasasass 2p
i s 1p

(x2 —x)y = y(x* —x) > xy = yxoricare x,y € A



