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Subiecte – seniori

Problema 1.

Determinaţi toate perechile (m,n) de numere naturale impare pentru care

n | 3m + 1 şim | n2 + 3.

Problema 2.

Considerăm mulţimea M = {1, 2, 3, . . . , 2019, 2020}. Găsiţi cel mai mic număr
natural nenul k ce verifică următoarea proprietate:

pentru orice submulţime A, cu k elemente, a mulţimii M , există trei
numere a, b, c din M , distincte două câte două, astfel ı̂ncât a+b, b+c
şi c + a aparţin mulţimii A.

Problema 3.

Se consideră un patrulater convex P şi un punct X ı̂n interiorul lui P . Fie M , N ,
P , Q proiecţiile lui X pe laturile lui P . Se ştie că M , N , P , Q se află pe un cerc de
centru L. Arătaţi că L şi mijloacele J , K ale diagonalelor lui P sunt pe o dreaptă.

Timp de lucru: 4 ore. Fiecare problemă valorează 7 puncte.


