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CLASA A IX-A 

 

1. Fie mulţimea   {(   )         √  √  √   }  

a) Demonstraţi că dacă (   )     atunci numerele    şi    sunt pătrate perfecte. 

b) Câte elemente are mulţimea     

 

2. Se consideră două numere naturale, diferite,      . Într-o progresie aritmetică, suma 

primilor   termeni este egală cu suma primilor   termeni. Demonstraţi că suma primilor 

    termeni ai acestei progresii aritmetice este egală cu zero. 

 

3. Demonstraţi că pentru orice număr natural      are loc identitatea: 

            (  )       
 (   )(      )

 
   

 

4. Fie              Demonstraţi că 

  (     ) (
 

 
 

 

 
 

 

 
)         
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CLASA A X-A 

 

1.  Rezolvaţi în numere reale ecuaţia 

      

       
 (  √ )

 
 (  √ )

 
    

 

2. Fie         astfel încât   
    

         Determinaţi        

 

3. Fie         (   ) cu   √   şi   √    Demonstraţi că: 

a)                   

b)                   

 

4. Determinaţi funcţiile       cu proprietatea că 

 ( ( ))    ( )                                 
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CLASA A XI-A 

 

1.  Determinaţi matricele     ( ) cu proprietatea că      (
  
  

)  

 

2. Fie   (
   
   
   

)  unde         şi             

Demonstraţi că           

 

3. Un şir (  )    satisface, pentru fiecare      următoarele relaţii 

     
  

√    
 
   

unde        )  Demonstraţi că       oricare ar fi      

 

4. Fie   (   )    o funcţie crescătoare, cu proprietatea că 

   
   

( (  )   ( ))     

Demonstraţi că pentru orice   (   )  avem 

   
   

( (  )   ( ))     
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CLASA A XII-A 

 

1. Demonstraţi că funcţia      , definită prin 

 ( )  {

 

    
   

 

      
           

          

                        

 

2. Calculaţi: 

  ∫
  

       (  
 
 )

   

 

          ∫
  

       (  
 
 )

   

   

   

 

3. Un grup   cu elementul neutru   are următoarele proprietăţi: 

 a) Există          ,      astfel încât          

 b) Există un subgrup   al lui         astfel încât            

Demonstraţi că   este izomorf cu grupul lui Klein. 

 

4. Fie (   ) un monoid finit cu elementul neutru   şi       cu       

Demonstraţi că       
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