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CLASA a Vlil-a
Problema 1.
: < =1 1 g *
a) Fienumdrul A= 4+2J§+ 8+2\[1_5+ + pawes 4n2—1'n€N'

Determinati valoarea lui n pentru care A = 10.
b) S&se determine x,y € Z care verificd relatia 4x%(y —1) —4x—y—1=0.

Problema 2.
a) Demonstraticda’?+ 2 < 3a © a € [1;2].
b) Dacid a,b € [1; 2], demonstrati cd 8 < (a + %) (b + %) <o9.

Problema 3.
Fie ABCA'B'C’ o prisma triunghiular3 regulatd. Demonstrati ¢d BC' L AB' < ﬁ—% =42.

Problema 4.
in cubul ABCDA'B'C'D’, aria triunghiului A'BC este egald cu 2+/3 cm?. Fie {Q} = AD'NAD.

a) Demonstrati ca planele (QA'C") si (B'AC) sunt paralele.
b) Calculati distanta de la mijlocul muchiei DD’ la planul (AQC).

Timp de lucru: 3 ore.
Fiecare problemd este notatd cu 7 puncte.
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CLASA a Vlll-a
Problema 1.

H 2 —_— 1 1 e 1 *
a) Fienunaral 4= 4+2(3+ 8+2\/E+ + P EN”.

Determinati valoarea lui n pentru care A = 10.
b) S&se determine x,y € Z care verificd relatia 4x%(y —1) —4x—y—1=0.
Prof. Marius Farcas

BAREM
s P ST 0. N OSSR . S
a) Aduce numdrullaforma A= \/§+ﬁ+\[§+\/§+ + TorTiaJaoT 2p
Obtine Vz”’z'l‘l 2= 10 seeeerveeeseeseeseesseseesessesessseeseseses st ees e ee e e seeeee e e ese e sese e seeeeeeeteee s eeet e seneneeeees 1p
FINGHZAIE: 71 = 220 coeieoieeeciee ettt s e et e e et et ae e ae e se e s e e aba e s e anseeeebaeesteeentaasaeennaaenssenneeanean 1p
. _ (x+1? 2x+1
b) Aduce relatiala formay = o D) T D) gL oo 1p
Deoarece Y € Z, 0b1iNE X € {0; 1} .ouiiiiiiie ettt 1p
Finalizare: (%, ¥) ‘€ {(0; =1);(1; ) Fusvcsusbisaessmssmmabomsmunsusissesiamons sossossasnstaioss sssnsssessassias sssstesasnnassbonenns 1p
Problema 2.
a) Demonstraticda? + 2 < 3a © a € [1;2].
5 : i o3 2 2
b) Dacaa,b € [1;2], demonstraticd 8 < (a + a) (b + b) <9
~ BAREM
a) Observd echivalenta a? + 2 <32 © (@ = 1)(A = 2) S 0 coeeieerveeereeeeee e 1p
Analizeaza cazurile: i
Dacial€ [1;2], atunci (e — 1)(a.— 2) 5 0 .civvcsivesiscsmsmesisosstssasissssssmssssss ot fasss vassestiassisssntsnssn 1p
Dack {a < 1,atunci (a — 1)(a — 2) > 0,nu convine 1
A5 5 atundl o 1§06 = T > B, S goivie ™" T e p
b) Pentrua,b € [1;2],deducea+§£3§ib+%§3 .............................................................................. 1p
! . 2 2
Obtine inegalitatea (a + Z) (b + g) _ZS 9 s 2 ........................................................................... 1p
Din inegalitatea mediilor obtine a + - >2V2sib+ > S 22 e, 1p
inalizare: 2 2
Finalizare: (a + a) (b + b) B B 1p
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Problema 3.
Fie ABCA'B'C’ o prism4 triunghiularé regulats. Demonstrati ¢ BC' L AB' & 25 =2

vy
BAREM
Obtine {(BC/,AB') = XC'BM, unde M este simetricul punctului A" fata de B’ ......cccccovvveeevereenreiersreeenenn. 1p
,<” Dacé % = /2, obtine cd AC'BM este dreptunghic isoscel, deci m(<C'BM) = 90° ....o.oovverrrerererererereecnne 3p
,=" Notand AB=1, AA" = h, din AC'BM 0btine MC = V212 4 2RZ w.ooooeieeeeeeeeeeeeeeeeeee e eee e 1p
Din AMC'A’, (m(XMC'A) = 90°), 0btine MC = 1V/3 ..ottt ssens e 1p
Finalizare: l\/§‘= V212 F 202 © 1= V2 oot st 1p
Problema 4.
n cubul ABCDA'B'C'D’, aria triunghiului A'BC  este egald cu 2v/3 cm?. Fie {Q} = AD'NAD.
a) Demonstrati ci planele (QA'C") si (B'AC) sunt paralele.
b) Calculati distanta de la mijlocul muchiei DD’ la planul (AQ0).
BAREM
2) AQIIB'C,deCi AQ Il (ACB") covoeeeeeeeoeeeeeeseeeeeeeeeeeeeeeeseeeeeeeesesea e es e essa e ss s ses s sanssnsens 1p
A G A6, deci A G || TACE J vomisers srsonsahoslsssnsvimsmmssmmmseis s s i mas i e s s o8 RS 1p
FINAlizare: (QA'C) Il (B'AC) oottt ettt bbbt 1p
b) Fie M mijlocul muchiei DD’. Observa c& d(M, (AQC)) = d(M, (ACD")) ..covvveverumvereveirrirnerirecrirerecnns 1p
Construieste MT L DO, unde O este centrul Dazei ABCD .........cccoovvviiiiiiniciiinniieieceessee e 1p
el e s ) B N SN | S —— 1p
Obtine: MT = 3/3—§cm ............................................................................................................................... 1p
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