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Clasa a IX-a 
 

1. Întrucât    22 *1 1 ,n n n n n      , rezultă că   *1 ,n n n n       . În aceste 

condiţii, 
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2. Observăm că: A, B, C sunt coliniare *AB AC t   
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, prin urmare este ade-

vărată cerinţa problemei.       

3. a) Observăm că 4a b  , iar 8ab   ; rezultă că    1 1
14 8 n n
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    b) Notăm cu  P n  propoziţia “ 2 1 2,n nS S
* , 3 12 n  divide 2 1nS   şi 132 n  divide nS2 ”, 

pentru *n . Cum 1 4S   şi 2 32S  ,  1P  este adevărată. Presupunem  P n  adevărată 
şi arătăm că este adevărată  1P n  . Avem: 3 1 3 1

2 1 2 2 14 8 4 2 8 2n n
n n nS S S s t 
         , 

cu *,s t , deci 2 1nS   este număr natural nenul, divizibil cu 3 22 n . Analog se procedează 
pentru 2 2nS  .  
 

4. a) Folosind relaţia lui Van Aubel şi inegalitatea mediilor MA  MG, obţinem că  
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şi încă două relaţii similare. Înmulţind membru cu membru cele trei inegalităţi şi efactuând 
simplificările, rezultă inegalitatea dorită. 

    b) Egalitatea se atinge dacă şi numai dacă 
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 şi analoagele, adică BC BC  şi 

analoagele, i.e. patrulaterele ,AC A B BA B C       şi CB C A    sunt paralelograme, fapt care se 
petrece atunci şi numai atunci când AA, BB şi CC sunt medianele triunghiului.  

 
 


