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CLASA a XII-a

1. Fie (G , ) un grup si A, B doua submultimi nevide ale lui G. Consideram mulfimea
A/B= {ab’l /aeA be B} (am notat cu b™' simetricul lui b in grupul G).

a) (3p) Daca G este grup abelian iar A si B sunt subgrupuri ale sale, demonstrati ca A/ B este subgrup
in G.

b) (4p) In grupul (Z 5 ,+) considerim multimile A= {gl €,y / asedivide cu 13} s

B= {6 € Z,y 5 / b se divide cu 31} . Determinati multimea A/B .

2. Demonstrati ca nu existd grupuri necomutative (G , ) cu proprietatea ci X° =e, VxeG\Z (G) .
( Am notat cu e elementul neutru al grupului G si cu Z(G) centrul grupului G, adica mulfimea

elementelor din G care comutd cu toate elementele lui G:  Z(G)={xeG /xy=yx, VyeG} )

3. a) (2p) Daca functia f:R — R verifica relatia ( f (X))5 +f(X)—x=0, VxeR atunci functia
f admite primitive.
b) (5p) Daci functia f :R — R verifici relatia ( f (X))3 -3(f (X))2 -x=0, VxeR atunci functia

f nu admite primitive.

4. Functia f:[a,b] >R este derivabild, cu 0< f'(x)<1,Vxe[a,b]si f(a)=0.

3
Aratati ca 3(I;fz(x)dx) > [ 715 (x)dx.

Nota: 1. Toate subiectele sunt obligatorii.
2. Fiecare subiect se puncteaza de la 0 1a 7.
3. Timp de lucru 3 ore.



