MINISTERUL EDUCATIEI NATIONALE

INSPECTORATUL SCOLAR J ,
’ SICERCETARII STIINTIFICE

JUDETEAN TELEORMAN

Olimpiada de matematica
Etapa locala, 21.02.2016
Clasaa VI-a

Subiecte :

1. Numerele naturale nenule x si y verifica relatia 2x = 7y.
a) Sa se determine x si y stiind ca produsul lor este 2016.
b) Sa se determine x si y stiind ca au cel mai mare divizor comun egal cu 11.

2. a) Fie a un numar natural nenul, a < 2016 . Aratati ca daca numerele a si
2016 sunt prime intre ele, atunci numerele 2016 si 2016 — a sunt prime intre ele.

b) Aratati cd multimea A = { t 2 3 2015

2016’ 2016’ 2016° """’ 2016
fractii ireductibile.

} contine un numar par de

3. Fie A, 0, B puncte coliniare, O € (AB). De aceeasi parte a dreptei AB se duc
semidreptele [OC si [OD astfel incat m(<« AOC) = 50°, m(<« COD) = 90°.
Daca [0X si [0Y sunt bisectoarele unghiurilor < AOD, respectiv <« BOC, sa se¢
determine masura unghiului <« XOY.

4. Pe semidreapta [0X se considera punctele A, B, C, D, E, F astfel incat
A € (0OB),B € (AC), C € (BD), D € (CE),E € (DF) si 0A =2cm, AB = 6 .cm,
BC =10cm,CD = 14cm,DE = 18cm, EF = 22 cm.
a) Daca N este un punct al semidreptei [0X si ON = 42 cm, aratati ca N € (DE).
b) Determinati lungimea segmentului [MP], unde M este mijlocul segmentului
[AB] si P este mijlocul segmentului [BF].

Nota. Toate subiectele sunt obligatorii. Timp de lucru : 2 ore .
La fiecare subiect se acorda de la 0 la 7 puncte.
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Barem cls. a VlI-a

Nota. Pentru orice solutie corecta, diferita de cea din barem, se acorda punctajul maxim din barem
pentru enuntul respectiv .

1.

a) Deoarece 2|7y rezultd 2|y, y = 2k, apoi x = 7k, k € N* si xy = 14k? = 2016.............. 3p
K2 = 144,k = 12,0 = 84,9 = 241 o oo 1p

b) Deoarece x =7k,y =2k, k e N*, (x,y) =k, rezultik =11, x =77,y = 22......... 3p

2.a)Daca d|2016 si d|2016 — a rezulta d|2016 — (2016 — a), deci d|2016sid|a, iar a si

2016 prime intre ele, de unde rezultd CErINta. ... ....ovvviier ittt anaes 4p
b)Dacd 1 < a < 2015 si 20(116 este fractie ireductibila, din punctul a) va rezulta ca si
2016—
2 este fractie ireductibila...... ..ot 2p
2016 2016—a 1008
Daci —— = ar rezulta a = 1008, iar fractia nu este ireductibila .
2016 2016 2016 2016—q
. .. . . . ~ . a -
Deci fra;élllie ireductibile din A se pot grupa in perechi de forma (m, W)’ cu
a —-a - . - ee . .
5016 * S0t 0 ar A contine un numar par de fractii ireductibile......................o 1p
3. Varezulta m(<« BOD) =40°, m(« AOX) =70°, m(«« BOY) =65°........ccceciininnn. 4p
M(£ X0Y) = 180° — 70° — 65° = 45 .. i 3p
4.8 0D = 0A+ AB+ BC+ CD =32cm,0E = 0D + DE =50 cm, deci
OD < ON < OE §i N € (DE).eeoeeeeeeeeeeeeeeeee e, 4p
0OA+OB OB+OE .
b) OB =8cm,0M = 22222 = 5cm, OF = 50 cm, OP = : = 40 cm deci
MP = 0P —OM = 35 CM. .ottt 3p

Str. Carpati nr.15, 140059, Alexandria

Tel: +40 (0)247 31 2712

Fax: +40 (0)247 31 7092

E-mail: isjteleo@yahoo.com isjteleo@isjtr.ro
Web site: www isjtr.ro



MINISTERUL EDUCATIEI NATIONALE

INSPECTORATUL SCOLAR SICERCETARII STIINTIFICE
JUDETEAN TELEORMAN 5 5 ;
Figuri geometrice
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