Clasa a VII-a

. Fie a, b, c € N* astfel incat a® + b = ¢?. Aritati ca:

a) va?+b2+c2eR\Q.

b) Existd numerele a, b € N*, nedivizibile cu 5 si prime intre ele, astfel ca va? - b2 + ¢2 si fie natural.
. Fie numerele intregi impare ai, aq, ..., ag015 si numerele intregi pare by, ba, ..., ba1s. Aratati ca:

a) Orice numar patrat perfect este de forma 4k sau 4k + 1, unde k este numaér natural.

b) \/a%—l—b%+a§+b§+---+a§015+b§015¢Q.

. In triunghiul isoscel ABC, cu [AB] = [AC], se considera bisectoarele (AD, respectiv (CE, cu D € BC,
E € AB si punctul F' mijlocul lui [AC], astfel incat EF L AC, FD || AB.

a) Aflati masurile unghiurilor triunghiului ABC.

b) Aratati cd triunghiul ABP este isoscel, unde AD N EF = {P}.

. Romburile ABCD si DEFG au un singur punct comun, [AB] = [DE], m(<ABC) = m(<«DEF) # 90°,

iar punctele B, D si F sunt coliniare. Aratati ca:

a) m(<ADG) =90°.
b) Mijlocul segmentului [BF| este punctul L, unde {L} = AENCG.



