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SUBIECTUL I

Fie numerele reale x siy, astfel incat x + y > 3.
a) Aratatici (x + 1)?>+ (y+1)? > 12.
b) Aflati valoarea minimi a expresiei E(x) = (x — 1)* + (y + 2)*.

SUBIECTUL 1l
a) Fie numerele rationale pozitive x si y, astfel incat vx + \/; este numar

rational. Aritati cd vx si \/; sunt numere rationale.
Coa o Nx=yy+1 2
b) Rezolvati in N X N ecuatia: i3
SUBIECTUL Il
Consideram piramida VABC, cu baza triunghiul ABC echilateral. Semidreptele

[AX, [BY, [CZ sunt bisectoare ale unghiurilor VAB, VBC , respectiv/CA ,unde
Xe(VB), Ye(VC)siZ € (VA). Aratati ca piramida este regulata daca si numai
daca planele (4BC) si (XYZ) sunt paralele.

SUBIECTUL IV

Fie VA, o dreapta perpendiculara pe planul unui triunghi ABC, cu m(A) =90°,
m(B)=75°, BC=4(vV3 + 1) cmsi VA =25% - BC. Si se afle:

a) Distanta de la punctul V la dreapta BC.

b) Distanta dintre dreptele AC si VB.

(Consideram cunoscut faptul ca sin 15°%= @E

)

Nota: Toate subiectele sunt obligatorii;

Fiecare subiect este notat cu 7 puncte;

Nu se acorda puncte din oficiu;

Timpul efectiv de lucru este de 3 ore din momentul primirii subiectului.
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Problema 1.
Problemal | Etapa de rezolVare ... Punctaj
a) (x+y)?>=9 1
x*+y? > ; 2
2x+2y=>6 1
9 1
(x+ 12+ (y+1)? 25+6+2>12
b) Folosind inegalitatea: 2x2 + 2y2 > (x + y)?
1
C-D*+ @ +2)* 2 [(x - D?+ ( +2)°)° !
1 1 4 1 1
= (x—1+y+2) >—-4% =32
2 8
Problema 2.
Problema2 | Etapa de reZOIVAre ..........ccccoviiieiiice et Punctaj
a) \/} =r — \/} 1
x=r>=-2rjy+y 1
r2+y—x 2
\/_ — —y € Q
b) Aducerea Ia forma Vi +,[y=7
Conform a) rezulta \/},\/; EN
(xy)€ {(1,36), (4,25), (9,16),(16,9), (25,4), (36,1)}
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Problema 3.
Problema3 | Etapa de rezoIVare ... Punctaj
Conform teoremei bisectoarei in ABV avem Q Z/B‘ 1
- VA VB VC VX VY VZ 2
_)
AB BC CA XB YC ZA
XY ||BC si XZ||AB - (ABC) || (XY2) 1
< (ABC) || (XYZ) » 2 =22 =" 2
AB BC CA
AB=BC=CA - VA=VB=BC - piramida regulata 1
Problema 4.
Problemad | Etapa de rezoIVare ... Punctaj
3) AT L BC, AT=V3+1 2
d(V,BC)=VT= (V3 + 1)V2 1
b) AB = BC sin 15= 22 1
AU 1 VB deci d(AC, VB)= AU 2
AU= VA-AB 1

o , calcul algebric
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