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Clasa a VIII-a 

 
 Subiecte: 

 

1. Se consideră expresia         
    

        
  ,            . 

a) Arătați că         
 

   
 

      
  pentru            . 

b) Arătați că                                   
 

      . 

  c) Calculați         [           ]  [                 ]    [      

                            ]  
                                                                                                                                                                              

2.  Fie       [   ] . Să se arate că: 

     a)                 

      b)      (
 

 
 

 

  
)  [   ] .                                                                                                               

 

3.  Fie     un triunghi dreptunghic isoscel, m(   ̂)     . În punctul   se 

ridică perpendiculara pe planul      , pe care se consideră punctul   astfel 

încât m(   ̂)     . Determinați măsura unghiului    ̂.                                             

 

4. Triunghiul     are latura [  ] inclusă  intr-un  plan    . Știind că         , 

         , m(   ̂)        iar sinusul unghiului plan al diedrului determinat 

de planele (     și   este egal cu  
 √ 

 
 ,  să se determine : 

a) Lungimea segmentului [   ], unde   este proiecția lui   pe planul α. 

b) Distanța de la    la planul (      
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Barem clasa a VIII-a 

    

1. 

a)       
     

 
   

       
    

    

       
   ……………………………………….   

b)                                
 

 
  

 

 
  

 

 
  

 

 
  

 

 
  

 

  
   

 
 

     
 

 

     
     

 

  
 

 

     
……………………………………   

 
 

c)                                                                     

              
 

 
  

 

 
   

 

 
  

 

 
   

 

 
  

 

  
   

 

 
  

 

    
   …………….   

                                                                                                                                                                

  
    

  
 
   

  
 
   

  
   

         

     
    

    

    
                         

 

2. a)            , iar            , deci                 …………………………………….   

    b) Efectuând calculul,  
 

 
 

 

 
 

 

 
 

 

 
       

          Folosind inegalitatea    
 

 
 

 

 
  ,         rezultă  

 

 
 

 

 
 

 

 
 

 

 
             ………….                                       

Din inegalitatea de la a) rezultă                sau 
     

  
 

 

 
…………………………………..   

            
 

 
 

 

 
   

 

 
 

 

 
  

     

  
 

     

  
 

 

 
 

 

 
   ………………………………………………………………   

 
3. Din teorema celor trei perpendiculare va rezulta      ………………………………………………   

    Notând       rezultă       ,          , iar în triunghiul dreptunghic    , 

      ………………………………………………………………………………………………………………………….   

    În triunghiul dreptunghic     va rezulta        
   

 
   , deci  m          …………..   

 
 
 
 
 
 

 
 
 
 

B C 

D 

A 
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4. a) Notăm cu   proiecția lui   pe   . 

  În triunghiul                    , deci     
 

 
 

    În triunghiul     ,             
   

 
 

   

 

 

  și     
   

 
 ……………………..   

    b) În triunghiul dreptunghic       ,     
 

 
  ,      

   

 
  și va rezulta     

 

 
…………..       

          Ducând               , va rezulta          , deoarece     este perpendiculară  și 
pe        (          . 

Deci                 , iar în triunghiul dreptunghic      ,     
       

  
 

   

 
 
 

 
 

 

 
   

 
   

   …………………………………………………………………………………………………..   

(în figură   este măsura unghiului plan al diedrului). 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
Observație.Orice soluție corectă, diferită de cea din barem, se punctează cu punctajul maxim acordat. 
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