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OLIMPIADA DE MATEMATICA
Etapa localda — Constanta, 15.02.2015

Clasa a V-a

SUBIECTUL 1

Fie numerele naturale a, b si ¢ unde,

a=(2. 72 +5. 70 —21.7%): 7% |

iar ¢ reprezintd ultima cifri a numirului 22,

Si se arate cia numirul natural A=a+b?%°+c este pitrat perfect.

SUBIECTUL 2

Se di numdrul N = abcd in baza zece, cu proprietatea ci 5-ab = cd . Demonstrati ca
N se divide cu 7.

SUBIECTUL 3
Fie multimile A ={5X + 3;36}si B={x*;7y +5},unde X,y € N .
a) Determinati X, Y € N pentru care multimile sunt egale;
b) Stabiliti daci AU B poate avea trei elemente.

SUBIECTUL 4

Un numar natural de patru cifre are primele doua cifre identice, iar cifra unitatilor 5. Acest
numar se Tmparte la un numar de doud cifre si se obtine restul 98. Calculati deimpartitul,
impartitorul si catul.

Nota:

Timp de lucru: 2 ore.

Toate subiectele sunt obligatorii.
Fiecare subiect se noteaza de la 0 la 7.
Nu se acorda puncte din oficiu.
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Barem de corectare si notare

Subiectul 1.
— (27 TP BT T T = 7X(98435-21): TF =112 2p

b:[3?+2'315.31+6.393.5j 467 _ (3465+2 3465 . 3465) 3467

=3"°(1+2+6):3" =1
Y Y N 2
deci A=112+1%95+8=121=11%, deCi A este PAtrat Perfect............oevveeurerrrrnrenenenns. 1p

Subiectul 2.

N =abcd =1008D + Cl....ovvrererereeereeeeeereeeeeeeseee 2p
=100ab + 53D =10580.........rveereeererreereeeseeeere 2p

=7-15-ab=
NSediVIde CU 7. .ovie i, 3p

Subiectul 3.
a) U(5x + 3) €{3;8} acesta nu poate fi pitrat perfect , rezulta ca x>=36,deci x=6......2p

A ={33,36}si atunci 7y+5=33 , e UNAE Y=4 ... .....eeeereeeieeeee e e, 2p

b) Pentru ca AU B si poatd avea trei elemente trebuie ca A B sd aibd un element, si
conform a) , r€ZUItA CA XT0 ... env e e e e e e 1p
se impune conditia/y+5# 33 . N N o
deci, pentru orice y numar natural dlferlt de 4 , reuniunea are 3 elemente ................. 1p

Subiectul 4.
AAD5 T X 098, 0 <08 X titiiiie it it e e 1p

cum x are doua cifre, rezultd ca x =99, deciaab5 =99 - q+98.........ccoviiiiiiiiiiiii, 2p
rezultd ca ultima cifrd a lui 99 - q + 98 este 5, deci ultima cifra a lui q este 3,

dar 1105 < aab5<9995 < 1105 <99 - g + 98 < 9995, de unde se obtine ca 11 < g <99 si,
cum ultima cifrd a lui g este 3, urmeaza caq € {13,23,33, ...,93} .. i, 2p
deci, deimpartitul este egal cu 3365, impartitorul este egal cu 99 si catul este egal cu 33.....2p

Nota : Orice alta solutie corecta, diferita de cea din barem, va primi punctaj maxim.



