OLIMPIADA DE MATEMATICA
Etapa locala — 9 februarie 2013
Barem, clasa a XII- a
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2. Observam ci >~ — — + 7, Vx>-1.... (1p).
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Notand integrala cu/ avem
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integrarea prin parti, astfel pentru 7/, ludm f(x)= P g(x)= Ee" (cosx +sinx)...(2p), iar
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pentru /, luam f(x)=e"cosx, g(x)=- ...(2p). Dupa aplicare se va reduce /,, deci
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3. a) Verificarea axiomelor grupului abelian.....(3p)

b) Din f morfism avem f(x+y)=f(x)o f(¥),Vx,y€R, iar prin inductie
matematica se demonstreaza relatia (1) f(x)o f(x)o...o f(x)= f(nx),Vne N"...(1p). Aflarea
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4. a) Inlocuind x = ain relatie se obtinea’ =e <> a=a""'

....(Ip). Finalizarea

...(Ip), unde e este elementul neutru al

grupului G. Relatia din enunt devine (1) x° =axa,Vx e G. Inlocuind in (1)x =ax € G avem
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este grup comutativ. Finalizare...(2p)

b) Deoarece (1,2013)=1 atunci exista /, p € Z astfel incat nl+2013p =1..
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grupul este comutativ....(1p)
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1. a) Calculati | ———=—dt, x> 0.

X

arctgt

b) Sa se calculeze lim J dt .

xX—>00 t +1+1

(G.M. 6-7-8/2012)
2
2. S3 se calculezeJ‘Lx_I;1 ce* cosxdx, x>—1.

(x + 1)
Giurgi Vasile

X e—x

3. Fie G =(-11) si aplicatiaxo y =22 oy Vx,yeG,iar f1R—>G, f(x)=2 .
I+ xy e’ +e”
a) Aratafi ca (G,o) este grup abelian.
b) Admitem ca f este un izomorfism intre grupurile (R,+) si (G,o) sa se
calculeze xoxo...ox,unde xe€G.
[
de?2013 ori

4. a) Fie (G,-) un grup cu proprietatea ca existd a € G astfel incat ax = xa , Vxel.
Sa se demonstreze cd (G,-) este un grup abelian.

b) Fie (G,-) un grup finit de ordin n>2 cu (n,2013)=1. Si se arate ca, daca

x201392013 1, 20003,208 'y 5, € G, atunci grupul (G,-) este comutativ.
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