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Clasa a Vlll-a

BAREM DE CORECTARE

Subiectul 1

Pentru n numar natural, definim multimea A, ={X€R ‘ |X +n-— 6| <3n+4}.

(4p) a) Scrieti multimea A, sub forma de interval;

(3p) b) Aflati numarul natural n pentru care A, contine exact 609 numere intregi.

Barem de corectare:

) A ={XER||X+L1=6/SB+4 oo 1p
X5 ST7 © =T SX=BST o 1p
T X E 2] L2 e 1p
5 ALT[2 02 L 1p
b) [x+n—6<3n+4 < -3n-4<x+n-6<3n+4 = A =[-4n+2; 2n+10] ....ccc.ccuvnnnee. 1p
5 2NH10-(-ANF2-1)T600 ... 1p
T NTL00 et 1p

Subiectul 2

(3p) a) Demonstrati ca, daca X €[-2, «0) si y €[-2, ), atunci numarul A=xy+2x+2y apartine
intervalului [-4, «).

(4p) b) Demonstrati ca, oricare ar fi a,b,c €(0,0), are loc inegalitatea

(a®?+a+1D)B%2+b+1)(c?+c+ 1) = 27abc

Barem de corectare:

a) x>-2 si y>-2 de unde se obtine X+2>0 $1 y+2>0......oiiiiiiiiii 1p
(x+2)(y+2)>0 de unde xy+2X+2y+4 >0.....ciiiiiiiiiiii Ip
Xy+2x+2y >-4 de unde A apartine intervalului [-4, 00)..........cooiiiiiiiiiiii Ip
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b)

1 1 a’?+a+1 _ 5
P e it T e T T e dtatlzda 2p
2 2
Analog obtinem 2" +tb+1=3bg c"Hc+l=3c 1p
Prin inmultirea celor trei relatii obtinem concluzia doritd ... Ip

Subiectul 3

In tetraedrul regulat SABC se considerd punctul D pe muchia SB si punctul E pe muchia Sc, astfel

A A, ED 1 . EE - . . . . o — A . ..
incat — =—si —=2. Daca aria triunghiului ADE este egald cu 5+ 3ecm-, aflati suma muchiilor
tetraedrului.

Barem de corectare:

DinZ2=1=2_-1ogp=35
Fat:d 2 5B 3 3
Dint=2=X=3=2pgc=2%
EC EC 3
CUM 5B = 50 T 5D 7 EC i iie ittt ettt ettt b et b et h e e st e et e e b e e nneeanbeenneas 1p
. ) _L.U.L.
Din 54 = AC,5D = CE 51 £A5D = ZACE = 60 == AASD = AACE = AD = AE................ 1p

Notam cu x lungimea muchiei tetraedrului si cu M mijlocul lui [SE].

AM mediana in triunghiul ASAB echilateral = AM- inaltime, AM = I:IE .................................. 1p
Aplicim teorema lui Pitagora in AADM = AD = x;—? = AE = x;—?
Fie N mijlocul segmentului [DE]. Cum AADE este isoscel = AN — inaltime............coccevvenrennne. 1p
A o R.T.Thales T '
inascmavem==2=22 DE || MC = ASDE ~ ASMC = DE =22 pn =22 1p
EC 3 EM 3 &
Din ADAN (4N) = 90" = AN = =
) x3 =x = =
Apupe = B e e O oot 1p
Z 2z 36
Dind,,,r =5V3=x*=36=x=6.
Suma muchiilor €Ste €ZaAlA CU 36 CHuuiiiiviiiiiii i 1p
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Subiectul 4

Consideram cubul ABCDA'B'C'D’ si punctul P situat pe diagonala BD' astfel incat BD'= 3BP. Notam
cu O centrul fetei BB'C'C .

(3p) a) Aratati ca punctele A, P si O sunt coliniare;

(4p) b) Daca AB = 6 cm, calculati distanta de la punctul C la planul (APB).

Barem de corectare:

a)Fie{R}=AC'NBD' =>BRmedianain AABC’ ..ot 1p
BD'=3BP = BR = gBP:> BP = g BR de unde P este centrul de greutate al A ABC'................1p
O centru fetei BB'C'C = AO medianad in A ABC’, de unde P € A0 = A, P si O coliniare......... 1p
b) A, P, O coliniare = (APB) = (AOB) = (ABC") ..o 1p
BB'C'C pitrat = B'C L BC' = CO L BC'..ooooii i, 1p

AB 1L (BcC"), €O c (BCC") =AB 1 €0, BC',AB c (ABC') sicum BC' N AB = {B},rezulta ca
CO 1 (ABC") si deci ca distanta de la punctul C la planul (ABC”) este CO, iar cum (APB) = (ABC")

= distanta de la punctul C la planul (APB) eSte CO .......oiviriiiriiii e 1p
co = B;C - :i = B2 e 1p
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