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Subiectul I 

Fie   𝐴 ∈ ℳ𝑛(ℝ)  cu proprietatea că suma elementelor de pe fiecare linie este pozitivă și suma 

elementelor de pe fiecare coloană este negativă. 

Calculați 𝑑𝑒𝑡(𝐴). 

Subiectul II 

Fie 𝐴, 𝐵 ∈ ℳ2(ℤ) astfel încât 𝑑𝑒𝑡(𝐴𝐵) ≠ 0. 

a) Arată că  𝑑𝑒𝑡(𝐴 + 𝐵) + 𝑑𝑒𝑡 (𝐴 − 𝐵) = 2(𝑑𝑒𝑡𝐴 + 𝑑𝑒𝑡𝐵). 

b) Arată că  𝑇𝑟(𝑑𝑒𝑡(𝐴𝐵 + 𝐵𝐴)𝐼2 − (𝐴𝐵 − 𝐵𝐴)2) ⋮ 8. 

Subiectul III 

Fie (𝑎𝑛)𝑛≥0 un șir de numere reale astfel încât 𝑎0 ∈ ℝ și 𝑎𝑛+1 = 𝑎𝑛
2 − 8𝑎𝑛 + 18, ∀𝑛 ≥ 0. 

a) Să se arate că dacă șirul (𝑎𝑛)𝑛≥0 este convergent atunci  ∃𝑝 ∈ ℕ astfel încât 𝑎𝑛+1 =

𝑎𝑛, ∀𝑛 ≥ 𝑝. 

b) Determinați mulțimea valorilor naturale ale lui 𝑎0 pentru care șirul 𝑎𝑛 este convergent. 

Subiectul IV 

Calculați  lim
𝑛→∞

∏ ( √1 +
1

𝑘

𝑘+1
− 1)𝑛

𝑘=1 . 

 

 

 

Notă:Timp de lucru 3 ore 

Fiecare subiect este notat  de la 0 la 7 puncte 


