
 
 
 

    

  

 

OLIMPIADA NAȚIONALĂ DE MATEMATICĂ 

ETAPA LOCALA – 1 FEBRUARIE 2020 

Clasa a VI-a 

 

Problema 1.  

a) Determinați numerele naturale de trei cifre pentru care se obține restul de 2 când sunt împărțite la 6, restul 

de 5 când sunt împărțite la 9 și restul de 7 când sunt împărțite la 11?  

b) Determinați cel mai mic număr de trei cifre care nu este un palindrom1, dar care este suma a trei 

palindromuri distincte de ordinul zecilor.  

 
Notă: Un palindrom este număr natural care are aceeași valoare atunci când este citit de la stânga la dreapta sau de la dreapta 

la stânga. (De exemplu numerele naturale 88, 121, 2002 etc. sunt palindromuri.)  

Adriana Constantin, Călărași 

Soluție: a) Dacă n este un număr cu proprietățile din enunț atunci există numerele naturale 1 2,  c c  și 3c  astfel 

încât ( ) ( ) ( )1 1 1 1 2 36 2 9 5 11 7 4 6 1 9 1 11 1 ,n c c c n c c c=  + =  + =  +  + =  + =  + =  + rezultă că 4n+  un 

multiplu comun al numerelor 6, 9 și 11, deci    4 198,  396, 594, 792, 990 194,  392, 590, 788, 986 .n n+     b) 

Dacă x este numărul căutat, atunci există cifrele nenule a, b și c astfel încât ( )11 ,x aa bb cc a b c= + + = + +  deci 

x este un multiplul al lui 11. Numărul 110 nu este palindrom și este cel mai mic număr de trei cifre care este 

divizibil cu 11. Pentru că 110 11 33 66,= + +  numărul căutat este 110.  

 

Problema 2. Se consideră mulțimile ( )  ( ) 17 21 ,  35 3A n n B n n=  + =  +  și ( ) 32 6 ,C n n=  +

dacă ,M A B C=   atunci: 

a) Demonstrați că n M dacă și numai dacă ( ) 42 38 .n +  

b) Arătați că 2020 .M  

Luminița Bucureșteanu, Călărași 

Soluție: a)  ( ) x M→     21 17x + și 21 21 21 38x +  (1); 3 35x + și 3 3 3 38x + (2); 6 32x + și 

6 6 6 38x +  (3). Din (1), (2), (3), (4) și  21,3,6 42=  ( )42 38 .x +  ( )  cu proprietateax  

( )42 38x k +     astfel încât ( ) ( )42 38 17 21 2 1 ,  35 3 14 1x k x k x k= −  + = − + = −  și ( )32 6 7 1x k+ = −  

.x M   b)  Pentru că 2020 38 42 49 2020 .M+ =     

 

Problema 3.  Fie AOB un unghi ascuțit. În semiplanul opus semiplanului  determinat de dreapta OA și punctul 

B se consideră punctele C, D și E cu proprietățile OC OA⊥ , OD OB⊥   și (OE bisectoarea unghiului .AOD  

a) Dacă ( )m EOC este cu 23mai mare decât  ( ) ,m AOB  atunci arată că  ( )m AOB este cu 2  mai 

mică decât ( ).m AOD  

b) Dacă (OD este bisectoarea unghiului ,EOC  atunci (OA  este bisectoarea unghiului .EOB  

Stelică Pană, Chirnogi 

Soluție: a) Din  OC OA⊥ și OD OB⊥   

COD AOB  (au același complement) (1) 

Cum OE este bisectoarea AOD DOE AOE    (2) 

Din ipoteză, 23EOC AOB= +   (3) și cum 

( ) ( ) ,EOC DOE COD + atunci cf. (1) obținem 

23 .DOE =    

Din (2), obținem 23 46DOE AOE AOD= =  =   
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Din ipoteză, 90 .OD OB DOB⊥  =  Cum  ( ) ( ) ,AOB DOB AOD= − obțin 90 46 44AOB = −  =  . 

b)  Dacă OD bisectoarea unghiului EOC COD EOD  și cf (2) avem COD AOE  (4) . Din (1) și 

(4) ,AOB AOE  adică OA  este bisectoarea unghiului .EOB  

Problema 4. Se consideră unghiul obtuz AOB, un punct C din exteriorul unghiului cu proprietate OC OA⊥  și 

bisectoarea (OD a unghiului  BOC. Dacă  (OE este opusă semidreptei (OD  și ( ) ( )
1

4
m AOE m BOE= atunci: 

a) Determinați ( ).m AOB  

b) Arătați că semidreapta opusă semidreptei (OA este bisectoarea unghiului BOD.  

Soluție: a) ( ) ( )90m COD m AOE=  −  

Din ( ) ( ) ( )2 270m AOE m BOE m COD+ +  =   

( ) ( )5 180 2 270m AOE m AOE  +  −  =   

( ) ( )3 90 30m AOE m AOE  =  =  ( ) 150 .m AOB =   

b) ( ) 360 90 150 120m BOC =  −  −  = 

( ) ( )90 30 60 60m COD m BOD=  − =  =  Dacă (OF și 

(OA sunt semidrepte opuse 

( ) 180 150 30 (m BOF OF = −  =   este bisectoarea 

unghiului BOD. 

 

Sorin Furtună, Călărași 

 

Probleme au fost selectate și prelucrate de inspectorul școlar Gheorghe Stoianovici 

 

 
 

 

Succes 
 

 

 

 

 

 

 
 
Baremul de notare este: Problema 1. a) 4 puncte, b) 3 puncte; Problema 2. a) 5 puncte, b) 2 puncte; Problema 3. a) 

4 puncte, b) 3 puncte; Problema 4.  a) 4 puncte,  b)  3 puncte. 
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