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Clasa a XllI-a

1. Fiea€ (0, ) sif:R — Ro functie para , derivabila cu derivata continua. Sa se
calculeze :

a
| ¢ (1 +e9)a
1+eX+ x) In(1+e¥)|dx .
—a
2. Seconsideri functia: R — R . Sa se determine c € R astfel incat f sa admita
sin?-cos31 x#0
X X

primitive pe R, cu f(x) = {
C ,x=0

3. Fie (G,) un grup comutativ si H = {x € G/x* = e}.
a) Aritati ca H este subgrup al lui G.
b) Daca G este finit si 20rdH > ordG atunci H = G.

**k*

4. Fie (4,+ ) uninel cu proprietatea (x> — x)y = y(x?* — x), oricare x,y € A.

Demonstrati ca (4, + -) este un inel comutativ.
***k

Nota:

» Timp de lucru 3 ore.
> Fiecare problema este notata cu 7 puncte.
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Barem :

> f derivabila para = f' impara ..............evvvvvvevsssseveeseenans JAp
» cu substitutia t=- x obtinem

1= L2 4 f(-0) - In(1 + e7)| dt=

=[° 2 pt) - (1 + e+t £

> 2A=1=[" f(t)l(:e“:e +t- f(t)] de=[" [f®) +t-f (O]dt==t-f(t) |

af(a) + af(—a) = 2af(a) » I = af(a).....3p

. . 1—cos§ cos%+3cos%
2. Pentru x+ 0, functia f se scrie f(x) = o "

k
Functiile de forma g(x) = {COS; X #0

( k+ 0)admit primitive pe R ...2p
x=0

Functia f admite primitive daca si numai daca c=0

3. a)Vx,y€H - (xy)>? =xyxy=x?’y*=e-e=e,decixy € H .......2p

VxEH->x2=e->x1=x€eH

Deci Hsubgrup al lui G

b) Din teorema lui Lagrange avem ordG : ordH — ordG = k-ordH,k € N*
20rdH > ordG - 20rdH > k-ordH - 2>k—->k=1
Deci ordG = ordH - G = H



4. (x+y)P2—(x+y) =2 —x)+@*—y) + (xy + yx)

.................. 2p
XY+ yx=(x+P) 2= (x+9) = (2 =2) = (P2 = P)eereerrierrreerrerrnnens 1p
(XY F PX)X = X(XY F PX) ettitiiiiiiiiiiiiiiiniiiiiieieieietetesasasasasasasasasasass 2p
i s 1p

(x2 —x)y = y(x* —x) > xy = yxoricare x,y € A



