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OLIMPIADA DE MATEMATICA

ETAPA LOCALA - 15 FEBRUARIE 2015

Clasa a V-a

Problema 1. Fie X si y doud numere naturale nenule astfel incat 2015 —2013=x+Y.
Verificati daca y este patrat perfect, stiind ca:
3X+6X+9x+...+102x =3570.

Gratiela Popa, Slatina
Solutie si barem de corectare

Gl R e e Y ) L 4O USSR (1p)
DL USSP (2p)
Y 2 20042005 ovooreoeeeeeees oo e e eee e e e 2p)
Justificarea faptului ci y nu este patrat perfect (2014° < y < 2015° sau alt mod) ........cccceveveevrrcrereeeennnnne, (2p)

Problema 2. Un numar natural de trei cifre impartit la rasturnatul sau da catul 2 si restul 100, iar diferenta
dintre cifra sutelor si cifra unitatilor numarului este egala cu 4. Aflati numarul.

Mihai llie, Slatina

Solutie si barem de corectare

ADC =2-CBAFL00 ..o eee et e ettt e (2p)
oS [0« R e R oo OO (1p)
A=CHA =100 +100C =292 ...ttt bttt R et aR e e eeebeeeenaeere et nre s (2p)
D=0, C=2=0 @OC=092 ..ot (2p)

Problema 3. Fie A un numar natural care nu se divide cu 5 si B catul impartirii Iui A la 5. Notam cu u(A)
ultima cifra a lui A. Aratati ca daca u(A) <5 atunci B este numar par, iar daca u(A) >5, atunci

B este numar impar.
lon Voicu, Gazeta Matematica nr. 10/2014

Solutie si barem de corectare

Fie k catul impartirii lui A 1a 10; atunCi A=10K + U(A) .eoeririreieieieesee e e (2p)
Notand cu r restul impartirii lui Ala 5, rezulta A=5B+r1, re{l,2,3/4} .o (1p)
Daca u(A) <5, atunci restul impartirii lui A la 5 este u(A), deci 5B +u(A) =10k +u(A), de unde

rezultd cd B =2K , adicd B BSE PAr .....cviiiiiieiiiie e (2p)

Daca u(A)>5, atunci restul mpartirii lui A la 5 este u(A) -5, deci 5B +u(A)-5=10k +u(A), de unde
rezultd cd B=2K +1, adica B €SI IMPAI .......ceiiiiiiecicie st nresne s (2p)
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Problema 4. Pe o farfurie patrata, cu lungimea laturii de 25 cm, se agaza biscuiti de forma dreptunghiulara,
cu lungimea de 4 cm si latimea de 2 cm, fard a depasi marginile farfuriei. Biscuitii vin in
pachete de cate 15 buciti.

a) Aritati cd oricum am asgeza biscuitii din 5 pachete, acestia nu pot acoperi complet farfuria.
b) Aratati ca daca pe farfurie se pun biscuitii din 16 pachete, exista cel putin 4 biscuiti care se
suprapun (nu neaparat complet).

Marius Perianu,Slatina

Solutie si barem de corectare

a) Aria farfuriei este de 25X 25 =625 CM? ........covveveeeeeeereeeeeeeeseee e e e s e s seeseesesses e sesses e (1p)
Daci nu se suprapun, biscuitii dintr-un pachet acoperd 15x2x4 =120 CM’ .......cc.cocvrrrrrrrerrrnrenrereensennens (1p)
Rezultid ci biscuitii din 5 pachete acoperi cel mult 600 cm?, deci nu acopera complet farfuria ............... (1p)
b) Biscuitii din 16 pachete acopera o suprafatd de 1920 CM? .........ccovvereierneereisinieseessessesses s (2p)

Asezand biscuitii pe cel mult 3 ,,straturi”, acestia ar trebui sa acopere de cel mult trei ori suprafata
farfuriei, adicd 3x625=1875cm? <1920 cm?, deci exista cel putin 4 biscuiti care se suprapun .............. (2p)



