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o N1 X
Problema 1. Determinati numerele reale X pentru care X¥* < (\/X) .
Aurel Chirita, Slatina

Inecuatia se scrie K M2 ettt eeees (2p)
Pentru x < (0,1) rezulta \/X > g de unde X (0,4) M (0,1) = (0,1) vvvveveeremmeemeeeeesssesesesesessoeeesseeeeneeeeeee (p)
Pentru X e (1,0) rezultd /X <§ , deunde X € (4,00) M (L00) = (4,00) wioerirerierieieisesise s (2p)
I concluzie, X € (0,1) LU (4,00) .uvuvviviveeieeieeeieeesseisessesesses s tsses st se s tas st es st en s s ene et s ss s senteneasans (1p)

Problema 2. Demonstrati ca pentru orice numar natural n>2 are loc inegalitatea:
Ig2-1g4-...-lg(2n) <1g"(n+1) .
Eduard Buzdugan, Slatina

Inegalitatea se scrie echivalent Q/Ig 2:1g4-...-19(2n) <IG(N+D) coeieiee e (1p)
Aplicand inegalitatea mediilor rezultd Q/Ig 2-1g4-...-1g(2n) < lg2+lg4 _; *lgZn) _ Ig(2”n- M) o (2p)
Este suficient sa aratam ca Ig(Z”Tn') <lg(n+1), care se scrie echivalent

2"-n!<(n+1)"©vﬁ<”7+l .............................................................................................. 2p)
Ultima inegalitate rezultad din inegalitatea mediilor aplicatd numerelor 1,2, ..., N ...cooeiiiiiienininieee (2p)

Problema 3. Se considera numerele complexe, nenule si distincte z,,z,,z, astfel incat |z, |=|z, |=| z,|.

.. - Z,Z Z,2 . 2,7
Stiind ca numerele W, =z, +z, + 22, W, =2, +7 +—=2 §i W, =2, +2,+—=2 sunt reale,
Zz z

1 2 Z3

aratatica W, =W, =W, =0.
Marius Perianu, Slatina
Notdm |z, |=|z,|=|z;|=r>0, s=z,+2,+2,, M=22,+ 2,2, + 7,Z,, P=17Z,Z,.

Avem w, = L (1p)
Zk
Cum W, e R, 1eZUltd Wy, = W coooviiiiiiiiiiiici s (1p)
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_ 2 _ 4 -
Deoarece z, _r sim _SC Jdin Do equia pm=sr’z?, K=123 ..o, (2p)
Zk p Zk Zk
Presupunand s =0, rezultd z} =7 =77 =p—T , deci cel putin doua dintre numerele z,,z,,z, sunt egale,
sr
CONLTAICEIE CU IPOLEZA  ..vvveeiiiiiee ettt e ettt e ettt e et e e et e e e ekt e e et e e e et e e sk e e et e e e st e e e e e nnneeeeaas (2p)
Caurmare, s=0,de unde m=0 sideci W, =W, =W, =0 .coooveviriiiiiiiiiiiii i (1p)

Problema4. Rezolvati ecuatia:
(3)( + 2)Iog53 +2= (Sx _ 2)I0g35 .
Marius Perianu, Gazeta Matematica nr. 6-7-8/2014

Ecuatia se rescrie (3* +2)"%% +2 =542 i notand y = log, (3" +2) , rezultd 3’ +2=5"%¢"? say,
echivalent 10g,(5" —2) =1005 (3% +2) .veivriiriiriiiiii i (2p)
Notand z =log, (3" +2), rezultd log,(5* —2) =z, de unde X =100y (3" +2) .occvirrrrrimiiiiiiiiieicien, (1p)
Considerand functia crescatoare f :R — R, f(t)=log,(3' +2),rezultd y=f(x), z=f(y), x=1(2) ..... (1p)
Presupunand, de exemplu, x<y,atunci x<y= f(x)< f(y)<y<z= f(y)< f(z) = z<x, deci

XY SZ X, U8 UNE X = Y = Z ittt ettt ettt ettt e e nnb e e e as (2p)
Ca urmare, x=log, (3" +2) < 3" + 2=>5", ecuatie cu solutia unicd x=1. Asadar, x=y=z=1............ (1p)



