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Clasa a V-a

. Dragos, Serban si tatil lor au fost la pescuit. In timp ce tatil prindea 10 pesti, Dragos prindea
5 pesti, iar Serban prindea 4 pesti. In doua ore, pescuind cu totii in acelasi ritm, Dragos a prins 25
de pesti.
a) Calculati cati pesti au prins, in doud ore, cei trei pescari.
b) Dupa cateva ore Dragos a prins un numar impar de pesti iar impreuna au prins 191 de pesti. Cati
pesti a prins fiecare?
Supliment Gazeta Matematica 12/2014 (enunt modificat)

1. Se considera numerele a=2009+2-(1+2+...+2008) si b=1+3+...+2009.

a) Aratati ca a si b sunt patrate perfecte.
b) Aratati ca intre numerele a si 4-b nu exista niciun patrat perfect.
Prof. Avramescu Irina, Scoala Gimnaziala Nr. 9 Resita

1. Determinati cel mai mic numar de patru cifre distincte care verifica simultan urmatoarele
proprietati:

a) numirul format din primele doui cifre este de forma 2* +2Y, unde x si y sunt numere naturale;

b) numirul format din ultimele dous cifre este de forma 2* sau 2, cu x si y numere naturale.
Prof. Pirvu Camelia, Scoala Gimnaziala “Romul Ladea” Oravita

(AVA O multime de trei numere naturale nenule se numeste simpatica
daca unul dintre numere este media aritmeticd a celorlalte doua.

a) Determinati multimile simpatice care se pot forma cu elementele multimii A={1,2,3,...,10}.

b) Calculati cate multimi simpatice se pot forma cu elementele multimii B ={1,2,3,...,2016} .

lancu Maria, Scoala Gimnaziala “Romul Ladea” Oravita

Timp de lucru 2 ore. Se acorda 1n plus 30 de minute pentru intrebari.
Fiecare problema este notata cu 7 puncte.
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l. Dragos, Serban si tatil lor au fost la pescuit. In timp ce tatal prindea 10 pesti, Dragos prindea
5 pesti, iar Serban prindea 4 pesti. In doui ore, pescuind cu totii in acelasi ritm, Dragos a prins 25
de pesti.
a) Calculati cati pesti au prins, in doud ore, cei trei pescari.
b) Dupa cateva ore Dragos a prins Un numar impar de pesti, iar impreuna au prins 191 de pesti. Cati
pesti au prins fiecare?
Supliment Gazeta Matematica 12/2014 (enun{ modificat)

a) Tatal a prins 50 pesti, Serban a prins 20 pesti iar toti impreund au prins 95 pesti 3p
b) Tatal a prins 100 sau 101 pesti, Dragos a prins 50 sau 51 pesti, Serban a prins 40
sau 41 pesti. 2p
Din imparitate rezulta ca Dragos a prins 51 de pesti, Serban 40 iar tatal 100
2p
1. Se considera numerele a=2009+2- (1+ 2+..+ 2008) si b=1+3+...+2009.
a) Aratati ca a si b sunt patrate perfecte.
b) Aratati ca intre numerele a si 4-b nu exista niciun patrat perfect.
a) a=2009+2008-2009= 2009(1+2008) = 2009-2009 2p
b=14+2+...42010 - 2-(1+2+...+1005) = 1005-2011 - 1005-1006 = 1005-1005 2p
b) 4b=2010-2010
2p
Intre doua patrate perfecte consecutive nu exista patrat perfect 1p

1. Determinati cel mai mic numar de patru cifre distincte care verificd urmatoarele proprietati:
a) numarul format din primele doua cifre este de forma 2* +2Y, unde x si y sunt numere naturale;
b) numirul format din ultimele dous cifre este de forma 2* sau 2¥, cu x si y numere naturale.

2~ 6{20,21,22,23,24,25,26} . Fie abcd numarul ciutat

—ab=2"+2"sicd=2"sau2’. 1p

Daca 2" €{2°,2",2,2°,2*,2°,2°|
:%e{2°+2“,20+25,2°+26,21+23,21+24,21+25,21+26,22+23,22+2“,22+25,22+26,23+23,23+2“,23+25,23+26,2“+25,2“+26,2 3p

Solutia care verifica conditiile problemei este:

ab=2*+2*=20=cd =2" =16 = abcd = 2016 .
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V. O multime de trei numere naturale nenule se numeste simpatica
daca unul dintre numere este media aritmeticd a celorlalte doua.

a) Determinati multimile simpatice care se pot forma cu elementele multimii A= {1, 2,3, ...,10} .

b) Calculati cite multimi simpatice se pot forma cu elementele multimii B ={1,2,3,...,2016}.

a) O multime simpatica este de forma {a, b,(a+b): 2} , a,beN", asib cuaceeasi

paritate.
Multimile simpatice formate cu numerele de la 1 la 10 sunt:

Pentru a=1=>{1,3,2},{15,3},{L7,4},{19,5} =4 multimi.
Pentru a=2=>{2,4,3},{2,6,4},{2,8,5},{2,10,6} = 4 multimi.
Pentru a=3=>{3,5,4},{3,7,5},{3,9,6} = 3 multimi.
Pentru a=4=>{4,6,5},{4,8,6},{4,10,7} = 3 multimi.
Pentru a=5={5,7,6},{5,9,7} = 2 multimi.
Pentru a=6={6,8,7},{6,10,8} = 2 multimi.

{

Pentru a=7={7,9,8} = 1 multime.

3p

Pentru a=8=>{8,10,9} = 1 multime.

Tn total sunt: 2-4+2-3+2-2+2-1=20 multimile simpatice formate cu numerele de la 1
la 10.

b) Am observat, pe cazul particular de la a), cd numarul multimilor simpatice ale unei
multimi cu 10 numere este 5-4 =20, unde 5 este jumatatea numarului de elemente al
multimii. Deducem ca se pot forma 1008-1007 =1015056 multimi simpatice cu
numerele de la 1 la 2016.

Pentru a=1=be{57,9,..,2015} =>1007 multimi.
Pentru a=2=be {4, 6,8,..., 2016} = 1007 multimi.
Pentru a=3=be{57,9,..,2015} = 1006 multimi.
Pentru a=4=>b{6,8,10,...,2016} = 1006 multimi.

2p
Pentru a=2011=be {201L 2013} : { 2011, 2015} =2 multimi.
Pentru a=2012=be {2012, 2014} : {2012, 2016} = 2 multimi.
Pentru a=2013=b=2015= 1 multime.
Pentru a=2014=b=2016 = 1| multime.
In total exist:
2-1007+2-1006+...+2-2+2-1= 2-(1007 +1006+...+ 2+1) =1008-1007 =1015056
multimi simpatice ce se pot forma cu numerele de la 1 la 2016. 2p
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