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Subiectul — clasa a VIII-a

Problema 1.

In paralelipipedul dreptunghic ABCDA'B'C'D’ cu dimensiunile AB = a, AD =
b, AA'=c,unde a > b > c >0, E gi F sunt proiectiile lui A pe A’D, respectiv pe
A'B;iar M i N sunt proiectiile lui C' pe C'D, respectiv pe C'B. Fie DFNBE = {G}
si DN N BM = {P}.

a) Demonstrati ca planele (A’AG) si (C'CP) sunt paralele si aflati distanta dintre
cele doua plane.

b) Demonstrati ca dreapta GP este paralela cu planul (ABC) si aflati distanta
de la dreapta GP la planul (ABC).

Problema 2.
Aratati ca, pentru orice numere reale a, b, c > 0, are loc inegalitatea
1 1>>%ﬁ+ﬁ+&

(a+b+c) L1y
a4 ¢ a b ¢ ab + be + ca

Cand are loc egalitatea?

Problema 3.
Determinati numerele reale = §i y care verifica relatiile

, 2021
(z+ V2 +Dy+/y2+1)=202siz+y =

V2022

Problema 4.

Elevii dintr-o clasa de n > 2 elevi au avut de rezolvat 2"~! probleme ca tem#
de vacanta. La verificare, profesorul constata ca, pentru orice pereche de probleme
diferite:

e exista cel putin un elev care le-a rezolvat pe amandoua si

e exista cel putin un elev care a rezolvat una dintre ele, dar nu si pe cealalta.

Aratati ca exista o problema rezolvata de toti elevii clasei.

Timp de lucru: 180 de minute. Fiecare problema valoreaza 7 puncte.



