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SUBIECTUL I 

Să se rezolve ecuaţia 12
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SUBIECTUL II 

Fie mulţimile  RqpqxpxRxA  1111

2 , ,0|  şi  RqpqxpxRxB  2222

2 , ,0|  unde 

 2121 2 qqpp  . Să se arate că reuniunea celor două mulţimi este nevidă. 

SUBIECTUL III 

Dacă   AB   şi   CD   sunt două coarde perpendiculare ale cercului  C (O, R)  şi   PCDAB  , arătaţi 

că POPDPCPBPA 2 . 

  

SUBIECTUL IV 

Fie  x, y, z  numere reale strict pozitive cu proprietatea că  
zyx

zyx
111

 . 

Să se arate că:    
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NOTĂ: 

Toate problemele sunt obligatorii. 

Fiecare problemă este notată cu maxim 7 puncte. 

Timp de lucru: 3 ore 
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(propusă de prof. Sîrb Vasile C.T. „A.P.I.” Zalău) 

 

Barem de corectare 

punem condiţia 0x  . 

Suma din membrul stâng  are termenii în progresie aritmetică cu raţia 
2

r
x


 .............2p 

Din formula termenului general  1 1na a n r     obţinem 
2

2
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n


 ..........................2p 

Din suma 
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  avem: 
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de unde 50x  ....................1p 

 

 

SUBIECTUL II 

Fie mulţimile  RqpqxpxRxA  1111

2 , ,0|  şi  RqpqxpxRxB  2222

2 , ,0|  unde 

 2121 2 qqpp  . Să se arate că reuniunea celor două mulţimi este nevidă. 

Selectată de prof. Bara Lajos din probleme OM, 1982 

Barem de corectare  

 

1 20, 0A B     1 2 0      1 punct 

2

1 1 14p q     1 punct 

2

2 2 24p q     1 punct 

   
22 2 2 2

1 2 1 2 1 2 1 1 2 2 1 24 2 0p p q q p p p p p p               ,    3 puncte 

Prin urmare : A B  .                                                                          1 punct 
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SUBIECTUL III 

Dacă   AB   şi   CD   sunt două coarde perpendiculare ale cercului  C (O, R)  şi   PCDAB  , arătaţi 

că POPDPCPBPA 2 . 

  

selectat de prof. Fărcaş Nicolae  (C.N.S.) din culegere de probleme 

 

                         D 

 

                                 
A                                                          B 

 

    

 

                        C 

 

 ODPOPDOCPOPCOBPOPBOAPOPA ,,,       

 

ODOCOBOAPOPDPCPBPA  4                                    2 puncte 

 

Fie  M   mijlocul lui  [AB]  şi  N  mijlocul lui  [CD], atunci   

                DCONABOM  ,   şi din ipoteză  CDAB                           2 puncte 

 

OMOBOAONPM 2  dreptunghi   

                                             şi   ONODOC 2                                           1 punct 

 

Atunci:      OPPOONOMPOPDPCPBPA 2424  

                                                  POPOPO 224                                      2 puncte 
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SUBIECTUL IV 

Fie  x, y, z  numere reale strict pozitive cu proprietatea că  
zyx
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 . 

Să se arate că:    
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Barem de corectare 

 

Rescriem inegalitatea cerută astfel: 
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Arătăm că 
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                                                             1 punct 

Într-adevăr, pentru  0
1

   avem1 
x

xx  şi  zyx
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                  1 punct 

iar pentru  0
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  avem1 
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 inegalitatea este demonstrată.                                                                              1 punct 

 

 


