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Problema1.   Fie  C2, MBA   astfel încât: 
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 Aflaţi x şi y .                                                                                       

                                                                                                                          Gazeta Matematică 

SOLUŢIE 
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Fie 









dc

ba
A , 










sr

qp
B .   

Din









20

10

dscq

brap
BA ,respectiv din   










ydsbr

xcqap
BA ……1punct 

de unde brcqx 10  şi brcqy 20  deci 302010  yxyx ……..1punct 
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Din oficiu 1punct 

Probleme2. Fie  RnMBA ,  astfel încât BABA   și   0det  BA  .  

 Să se arate că: a) nIBA   11 ;    b)   0det 22  BA ;   c)   02det  nIBA . 

SOLUŢIE 

a)  BABA     0detdet  BABA . Deci 0det A si  0det B 11,  BA ……1punct 

 BAABAAABABAA   1111  
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Pentru orice altă rezolvare corectă se acordă punctaj maxim 

 

 1111111111   BBAABBABAABBAABAAA ……..1punct 

 

 de unde folosind asociativitatea  înmultiri matricelor obtinem nIBA   11 ……..1punct 

b) Demonstrăm că din BABA   rezultă că ABBA   

    nnnnnn IIBIBAIIBABAOBABABABA   de unde 

        1detdet  nnnnn IBIAIIBIA , deci     1
0det


 nn IAIA . 

Înmultim egalitatea      nnn IIBIA  cu   1
 nIA din stânga si cu  nIA din dreapta. 

           nnnnnnnn IIAIBIAIIBIAIA 
1

 de unde nn IIABAB   dar  

nn IIBABA   deci ABBA  ……..1punct 

Dacă   CnMX   este conjugata matricei  CnMX  , atunci se stie că XX detdet   si 

0detdet  XX . 

Fie iBAX   și iBAX  de unde având în vedere că ABBA   rezultă că 

       0detdet 22  BAiBAiBA …………..1punct 

c)      22222
2 BAABBABABA  , de unde  nIABABBA 222   

 De unde       02detdetdet 22  nIABABBA , dar   0det BA  deci obtinem 

  02det  nIBA ………………1punct 

Din oficiu 1punct 

Probleme3.  Fie şirul  
1nnx  definit astfel: 222

1  nnn xxx
 

*Nn , unde R ax1  . 

a) Să se arate că şirul  
1nnx
 
este convergent şi să se calculeze limita şirului.  

b) Să se calculeze 
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Pentru orice altă rezolvare corectă se acordă punctaj maxim 

 

Deci şirul  
1nnx descrescător şi  2,1 2 nxxn  şirul  

1nnx este convergent….1punct 

Fie axn
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1  kxxx kkk , dând lui k valori de la 1 la n şi adunând relaţile obţinute rezultă 
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De unde trecâd la limită se obţine punct
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Din oficiu 1punct 

Problema 4.  Fie şirul  
0nnx  definit astfel: ,00 x  ,2 11   nnn axxx *Nn , unde 0a  un 

număr  fixat.  Dacă ,01 x  să se calculeze limita şirului.  

SOLUŢIE 

Din relaţia  ,2 11   nnn axxx  obţinem   ,11
2

1 nn axax *Nn ...2puncte 

Folosind metoda inducţiei matematice se poate demonstra că   ,11
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Din oficiu 1punct 
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Problema1.   Fie  C2, MBA   astfel încât: 
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Probleme2. Fie  RnMBA ,  astfel încât BABA   şi   0det  BA  .  

 Să se arate că: a) nIBA   11 ;    b)   0det 22  BA ;   c)   02det  nIBA . 

 

Probleme3.  Fie şirul  
1nnx  definit astfel: 222

1  nnn xxx
 

*Nn , unde R ax1  . 

a) Să se arate că şirul  
1nnx
 
este convergent şi să se calculeze limita şirului.  

b) Să se calculeze 
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Problema 4.  Fie şirul  
0nnx  definit astfel: ,00 x  ,2 11   nnn axxx *Nn , unde 0a  un 

număr  fixat.  Dacă ,01 x  să se calculeze limita şirului.  

 

Notă:  

Toate problemele sunt obligatorii. 

Fiecare problemă se notează cu 7 puncte. 

Timp de lucru 3 ore. 
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