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OLIMPIADA DE MATEMATICĂ 

–  ETAPA LOCALĂ 19.02.2016  – 

 

CLASA A VI-A 

SOLUȚII ŞI BAREME ORIENTATIVE 

 

Notă: Fiecare subiect se punctează de la 0 la 7 puncte.  

          Orice altă rezolvare se asimilează conform baremului. 

 

Subiectul 1.  Demonstrați că numerele naturale, care împărțite în   la 102 dau restul 78, sunt 

divizibile cu 3. 

Soluție:  

Fie               rest   .   

Aplicând teorema împărțirii cu rest obținem              (      ), de unde numărul   

este divizibil cu 3. 

Detalii rezolvare 
Barem 

asociat 

Notează cu    ,         rest    .......................................................................................   1p 

Aplică teorema împărțirii cu rest și obține           ....................................................... 1p 

Deduce că     (      ) ................................................................................................... 4p 

Precizează că numerele   sunt divizibile cu 3 ………………………………………………... 1p 

 

Subiectul 2. Fie unghiurile adiacente suplementare      și      astfel încât raportul măsurilor să 

fie 
4

1
. Fie     semidreapta opusă bisectoarei unghiului       În interiorul unghiului      șe 

consideră punctele   și   astfel încât  (    )   (    )     (    )     . 

a) Aflați măsura unghiului     . 

b) Demonstrați că punctele       sunt coliniare. 

Soluție:  

a) Notăm  (    )   .  

Avem  (    )   (    )       de unde se deduce că  (    )        . Cum  
 (    )

 (    )
 

 

 
 

 

      
 

 

 
                         

obținem  (    )      și  (    )               . 

Fie     bisectoarea       Avem  (    )   (    )            . Cum     și     

sunt semidrepte opuse avem  (    )       de unde avem 

 (    )        (    )               . 

b) Se discută pe cazuri: 

Cazul        (    ) 

Notăm  (    )     (    )   (    )     

 (    )   (    )   (    )   (    )                    

Cum  (    )                ,  acest caz nu convine. 

Cazul        (    ) 

Notăm  (    )     Avem  (    )   (    )      (    )        . 

 (    )   (    )   (    )                

Deci  (    )   (    )            , convine. 
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 (    )   (    )   (    )                      coliniare.  

 

Detalii rezolvare 
Barem 

asociat 

Figura corespunzătoare problemei.............................................................................................. 1p 

a) Notăm  (    )    și deduce că  (    )         …………………………… 1p 

Determină       de unde obține  (    )      și  (    )       ……………….. 1p 

b)  Studiază cazul        (    ) 

Notează   (    )     (    )   (    )     

 Deduce că           și cum  (    )                ,  acest caz nu convine. 

2p 

Studiază cazul        (    ) 

Notează   (    )     (    )      (    )        . 

Deduce că        și   (    )   (    )            , acest caz convine. 

Arată că  (    )             coliniare. 

2p 

Subiectul 3. Se consideră unghiurile adiacente      și     , astfel încât bisectoarele lor     și 

     să formeze un unghi de    . 

a) Să se determine  (    ) și  (    ) știind că    (    )     (    ). 

b)  Dacă semidreapta     formează unghi drept cu semidreapta     astfel încât punctele   și   

sunt de aceeași parte cu punctul   față de punctul    Calculați:  (    ),  (    ) și 

 (    ) și  (    ). 

Soluție:  

a) Notăm  (    )    și  (    )   .  Avem: 

    bisectoarea       (    )   (    )  ;
2



 

     bisectoarea      (    )   (    )  .
2



 
 

Cum  (    )      avem că 


 000 15015075
22

 , (1). 

Dar     (    )     (    )   23  , (2). 

Din (1) și (2) avem   000 90545021503    și 000 6090150  . 

Avem  (    )       și   (    )     . 
b) Avem  (    )      de unde avem:  (    )        (    )   (    )]     ; 

 (    )  
2


 0

0

45
2

90
 ;  (    )   (    )   (    )             ; 

    (    )   (    )   (    )             . 

Detalii rezolvare 
Barem 

asociat 

Figura corespunzătoare problemei.............................................................................................. 1p 

a) Notăm  (    )    și  (    )    și deduce că  0150   …………..……… 1p 

Determină   (    )       și   (    )      ……………………….………………… 1p 

b) Precizează că  (    )      și calculează   (    )      ……………………… 1p 

 (    )  045  ………………………………………………….…………………….. 1p 

 (    )      ………………………………………………………………………… 1p 

 (    )      ………………………………………………………………………… 1p 
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Subiectul 4.  Determinați numerele naturale     știind că fracția   
72

13





n

n
 este reductibilă. 

Soluție:  

Dacă fracția este reductibilă atunci există 1d astfel încât 13 nd și 72 nd . De aici avem 

   723132  nnd , adică 23d , prin urmare 23d . Acum 1323 n și 7223 n deducem că 

823 n , adică kn 238  , pentru     . Se verifică pentru
 

823  kn ,     , fracția este 

reductibilă. 

Detalii rezolvare 
Barem 

asociat 

Precizează că există 1d astfel încât 13 nd și 72 nd  ………………………………….. 1p 

Deduce că     723132 nnd 23d 23d  ……………………………………….. 2p 

Din 1323 n și  7223 n 823 n  adică kn 238  , pentru     ……………………. 2p 

Precizează că fracția este ireductibilă pentru 823  kn ,      ………………………….. 2p 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 


