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 Problema 1 

Calculaţi  : 

a)  𝟐, 𝟕 ∙  𝟑 −
𝟏𝟖

𝟏𝟗∙
 𝟎, 𝟓 + 𝟎,  𝟓   − 𝟏𝟑   

b) 
𝟏

𝟎, 𝟑 
+

𝟏

𝟎, 𝟎𝟑 
+

𝟏

𝟎, 𝟎𝟎𝟑 
+

𝟏

𝟎, 𝟎𝟎𝟎𝟑 
  

 

              Problema 2 

   Aflaţi numărul   𝒂 ∈ ℕ  care verifică relaţia : 

𝒂𝒏 − 𝟏 = 𝟐𝟎 + 𝟐𝟏 + 𝟐𝟐 +  …  + 𝟐𝟐𝟎𝟏𝟒   ştiind că 

 𝒏 =  𝟐𝟎𝟏𝟓 ∙  𝟒𝟓 +  𝟏𝟎 ∙  𝟕 +  𝟒 +  𝟏𝟎 ∙  𝟕 −  𝟒 +  𝟏𝟎 

 

        Problema 3 

Fie ABCD un paralelogram cu 𝑨𝑪 ∩ 𝑩𝑫 =  𝑶 ,  M mijlocul lui  𝑶𝑪  şi N mijlocul lui 

 𝑶𝑫  .  Ştiind că 𝑨𝚫𝑩𝑴𝑪 = 𝒂𝟐  ,  calculaţi raportul dintre ariile patrulaterelor ABCD şi 

ABMN. 

 

 Problema 4  

Fie ABCD trapez  𝑨𝑩 ∥ 𝑪𝑫,𝑨𝑩 < 𝐶𝐷 ,  E mijlocul lui  𝑨𝑩 , F mijlocul lui  𝑪𝑫 , 

 𝑨𝑭 ∩ 𝑫𝑬 =  𝑷 , 𝑩𝑭 ∩ 𝑪𝑫 =  𝑸 .  Arătaţi că 𝑨𝑩 ∥ 𝑷𝑸 

 

Notă  

 Timp de lucru efectiv 3 ore. 

 Toate subiectele sunt obligatorii. 

 Pentru fiecare problemă rezolvată corect se acordă 7 puncte. 
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 Problema  1 . 

 

a) 2,7 ∙  3 −
18

19
∙  0,5 + 0,  5   − 13 =  

27

10
∙  3 −

18

19
∙

19

18
 − 13 =

27

10
∙ 2 − 13 ...............2 p  

0,5 + 0,  5 =
5

10
+

5

9
=

1

2
+

5

9
=

9+10

18
=

19

18
  ..................................................................1p  

Finalizare : rezultat   −
38

5
  .............................................................................................1p 

 

b) 
1

0,(3)
+

1

0,(03)
+

1

0,(003)
+

1

0,(0003)
=  .................................................................................1p 

 

= 
1
1

3

+
1
1

33

+
1
1

333

+
1
1

3333

 ................................................................................................... 1p  

 

= 3 + 33 + 333 + 3333 =............................................................................................1p 

 

= 3 ∙  1 + 11 + 111 + 1111 = 3 ∙ 1234 = 3702 ......................................................1p 

 

Problema 2.  

 

 

𝑛 =   2015 ∙  45 +  10 ∙  49 − 4 −  10 ... .......................................................... 1p 

 

=  2015 ∙  45 +  10 ∙  45 −  10.......................................................... 1p 

 

= 2015 ∙  2025 − 10   .......................................................... 1p 

 

= 2015 ∙  2015 = 2015                                    ..........................................................1p 

 

𝑎𝑛 = 1 + 20 + 21 + ⋯ + 22014   ..........................................................1p 

𝑎𝑛 = 21 + 21 + 22 … + 22014 = 22 + 22 + 23 + ⋯ + 22014  

 

𝑎𝑛 = 22015 .......................................................... 1p 

 

𝑎2015 = 22015 ⇒ 𝑎 = 2015   .......................................................... 1p          
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Problema 3 . 

 

 

 

 

 

 

 

 

Solutie :  

 

[BM] - mediană  în triunghiul  BOC         .......................................................... 1p        

 

𝐴𝐵𝑀𝐶 =
1

2
∙ 𝐴𝐵𝑂𝐶 =

1

2
∙

1

4
𝐴𝐴𝐵𝐶𝐷 =

1

8
∙ 𝐴𝐴𝐵𝐶𝐷 .......................................................... 1p        

 

𝐴𝐴𝐵𝐶𝐷 =  8𝐴𝐵𝑀𝐶 =  8 ∙ 𝑎2.......................................................... 1p        

 

[MN] linie mijlocie în tr. DOC  ⇒ MN || DC ||  AB  ⇒ 𝐴𝐵𝑀𝑁 − 𝑡𝑟𝑎𝑝𝑒𝑧  .............. 1p 

 

[MN] mediana in tr. CON  

 

𝐴𝑂𝑀𝑁 =
1

2
∙ 𝐴𝐶𝑂𝑁 =

1

2
∙

1

2
𝐴𝐷𝑂𝐶 =  

1

4
∙ 𝐴𝐷𝑂𝐶 =  

1

4
∙

1

4
𝐴𝐴𝐵𝐶𝐷 =

1

16
 8 ∙ 𝑎2 = 

𝑎2

2
.......... 1p       

 

𝐴𝐴𝐵𝑀𝑁 = 𝐴𝐴𝑂𝐵 + 𝐴𝐵𝑂𝑀 + 𝐴𝑀𝑂𝑁 + 𝐴𝐴𝑂𝑁 = 2𝑎2 + 𝑎2 +
𝑎2

2
+ 𝑎2 =

9𝑎

2

2
.......... 1p       

 
𝐴𝐴𝐵𝐶𝐷

𝐴𝐴𝐵𝑀𝑁
=

8𝑎2

9𝑎2

2

=
16

9
     .......................................................... 1p        
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Problema  4 . 

 

 
 

 

Solutie   

 

𝐴𝐸 ||𝐷𝐹 
𝑇.𝐹.𝐴.
    

𝑃𝐸

𝑃𝐷
=

𝐴𝑃

𝑃𝐹
=

𝐴𝐸

𝐷𝐹
 1     .......................................................... 2 p        

 

 

𝐵𝐸 ||𝐹𝐶
𝑇.𝐹.𝐴.
    

𝐵𝑄

𝐵𝐶
=

𝐸𝑄

𝑄𝐶
=

𝐸𝐵

𝐹𝐶
  2    ..........................................................2 p  

 

  𝐴𝐸 ≡ [𝐸𝐵]

 𝐷𝐹 ≡ [𝐹𝐶]
 

1)  𝑠𝑖  2 ) 
      

𝑃𝐸

𝑃𝐷
=

𝐸𝑄

𝑄𝐶
.......................................................... 2 p 

 

cf. reciprocei Th lui Thales   ⟹  PQ ||  AB             ..........................................................1 p 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

  

 

 

 


