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PROBLEMA 1 

Să se determine numerele reale strict positive , cu , pentru care este adevărată  

egalitatea: 

. 

 

Barem de notare:   

.............................................................................1p 

        ..........................1p 

     Presupunem  şi demonstrăm că   ..............................................2p 

     Din ipoteză avem  .     .......................1p 

  .     ........................................................................................1p 

În concluzie , pentru orice  număr natural nenul.   ............................................1p 

 

 

PROBLEMA 2 Fie PNM ,,  mijloacele laturilor unui triunghi ABC , G  centrul său de greutate şi O  un 

punct în planul triunghiului. Să se arate că OGOPONOMOCOBOA 3   

şi 0 GPGNGM . 

 

Barem de notare:    

Dacă G  este centrul de greutate al triunghiului ABC atunci 

OGOCOBOA 3  ………………………………………………………………2p 

G  este centrul de greutate al triunghiului MNP atunci    

            OGOPONOM 3 ……………………………………………………………...2p 

Pentru partea a doua a problemei avem  

 )()()( OGOPOGONOGOMGPGNGM  

= 03  OGOPONOM ……………………………………………………….…..3p 

 

           PROBLEMA 3 

Să se rezolve pe mulțimea numerelor reale ecuația 0
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  xx
, unde  a  este partea  

            întreagă a numărului real a.  
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             Barem de notare: 

           

            Notăm  
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.....................................................................1 p 

            Înlocuind în ecuație, obținem 

                                     0
2
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 tt    ..............................................................................................1 p 

            ținând cont de  relația lui Hermite:     xxx 2
2

1









    .......................................................2 p 

            ecuația devine:  

                                    02 t , de unde     









2

1
,01,02 tt     .....................................................2 p 
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PROBLEMA 4 

Rezolvaţi în mulţimea numerelor întregi ecuaţia: 

                                                     222
7 yxxy  . 

                                                                  G.M. 4/2015 

 

Barem de notare:  

Ecuaţia se scrie succesiv: 

        22222222 21336124914 yxyxxyyxyxxyyx  

          22
136 yxxy      ..........................................................................................3 p 

Notând   ayx    şi  bxy  6 , avem 

   131313 2222  bababaab    ...........................................2 p 

Pe mulţimea numerelor întregi sunt posibile cazurile: 
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