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Problema 1. a) Demonstrati ca, pentru orice numere reale x,Y,z,t are loc egalitatea:
(X2 + yt)* +(xt —yz)* = (X* + y*)(2* +1t*)
b) Numerele rationale pozitive a, b, ¢, d verifica simultan egalitatile:

a?+b?=9, c?+d* =16, ac+bd =12.
ardtati ca numarud 2372 oste ragional
ratati cd numaru ard este rational. Jon Nead, Slatina
Solutie si barem de corectare
YIRS SN oY (I L=t - RSOSSN (2p)
b) Din relaia de la a) rezulti (ad —bc)? =0, de unde ad =bc sau % :% ................................................ 2p)
av3+b b(Z.ﬁJrlj
Atunci = =—, care este NUMAT FafioNal ........cccvveieeieiiie e (3p)

cN3+d d(g'ﬁ”j

Problema 2. Rezolvati, in multimea numerelor intregi, ecuatia:
2x% +2y* —3x-3y+2=0.

Constantin Apostol, Gazeta Matematica nr. 9/2014
Solutie si barem de corectare

Inmultind cu 2, egalitatea din enunt se scrie echivalent (X—3)% +(y—3)? +3x*> +3y* =14 ...c.ccccevvvrrrrrnn. (3p)
Atunci 3x* <14, de unde | x| <2, adicd X€{=2,—L0,L,2} . rirroirrirrrerrerereeeereeeee e, (2p)
Verificand fiecare caz in parte, se obtine o singura solutie, si anume X=Y =1 .......cccecceririririninrienrns (2p)

Problema 3. Determinati numerele reale a si b care verifica egalitatea

\E-«/a—2014+\/b+2014—2—a7+b=0.

luliana Trasca, Scornicesti
Solutie si barem de corectare

Folosind inegalitatea mediilor, avem:

ﬁ-Ja—2014=J3-(a—2014)s3+a;2014=a_§011 ........................................................................ (1p)
Jb+2014 = [ (b+ 2018) < 1P ;2014 _b+ 2015 ............................................................................... (1p)
Atunci «/3-va— 2014 + \b+ 2014 < 2= 2011; b+2015_,, azb ...................................................... (1p)

Relatia din enunt corespunde situatiilor de egalitate din inegalitatile de mai sus, deci a—2014=3 si
b+2014=1,deunde a=2017 $i D=-2013 .. ..ot s (1p)
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Problema 4. Se considera rombul ABCD in care AB=6cm si m(«xBAD)=60°. De aceeasi parte a
planului (ABC) se ridica perpendicularele AM si CQ pe planul (ABC) astfel incat AM =9cm
si CQ=3cm.

a) Demonstrati ca planele (MBD) si (QBD) sunt perpendiculare.
b) Calculati distanta dintre dreptele BD si MQ.
¢) Determinati cosinusul unghiului format de planele (MBQ) si (ABC).
Dorin Popa, Slatina

Solutie si barem de corectare

a) M(=XMOA) =60°, M(LQOC) =30° ..ooeeiiririiite ettt ettt b bbb ne e (1p)
Masura unghiului plan corespunzator diedrului este m(<xMOQ) =90°, deci (MBD) L (QBD) ................ (1p)
b) Fie {O}=AC nBD; construind OP 1 MQ se arata ca d(BD,MQ)=0P ......cccccervrrirrirriinirenerieens (1p)
OP =3B M ettt ettt ettt st e et (1p)
c) Proiectia triunghiului MBQ pe planul ABC este triunghiul ABC ..........coeiiiiiiiineneieiesescse e (1p)
Avria triunghiului ABC este 93 cm?, iar aria triunghiului BMQ este 36 CM? ......co.oveeveeeeeeeeeeeee e, (1p)

Notand a =(MBQ),(ABC), avem S, =Sypo - COSa, de UNAE COSA = —— oviiiiiiiiiinne, (1p)



