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Olimpiada NalionalS de Matematicd
Etapa localS a judelului Alba, 19 februarie 2016

SOLUTI! 9l BAREME ORIENTATIVE - CLASA a Vlll-a

Problema l. alAritagi cd rf x - l8a-+ 6 > 2, (v)x e IR*

t-
b)AnalogVa-VBa+6=

--

= va -^lax +6+ ^lb-112b+7> 4................. ...,. 1p

Pentrucafracliasdfienr.natural e^la-lZ:tln-^15 =Qe x:Zriy= 3,...,.......................... 1p

Problema 2. in cubulABCDA'B'C'D', lungimea diagonatei uneifele este de LOlTcm.
Punctul M aparline dreptei AB astfelinc6t A este mijlocul segmentului lMBl. Calculali:
a)distanla de la punctul M la planul(D'BD)
b)misuraunghiului', 4lAB',(BDD')l.
c)tangenta unghiului diedru determinat de planete (MA'C) gi (BCB').

Solulie:

alin LBMD:AD -inillime gi medianS, ml<(DBA)l = 45o - AMDB - dr.is.- MD L DB (tl..... 1p
(1)

dar MD r DD'J l,to L (D',DB) - dlM,(D'DB)I = MD = BD = 70tl-2cm ............,,.... 1p

b) Fie AC fi BD = {O},AO L BD 9i AO t DD' - AO ! (BDD') ...................,. 1p

= <lAB',(BDD')I = 4AB'0. Cum A0 =f =+ = m(ffiO) = 30o ......... 1p

c) Fie MA' n BB' = {P} - AMBP - dr.is.= BP - BM = 20cm ....,.,.....,..... 1p

MB t (BCC'); fie BQ L CP; BQ,CP c (BCC')\ tWg t Cf
Cum (NIA'C) n (BCC') - pf, 4 4\(MA'C),(BCB')] - 4(BQM) ,.,.........,.,.,... 1p

Se calculeaz d CP = LOrEcm, BQ = A^lEcm,= tgE1M = # =.6 .............. .,..,...,.,.,...,,., 1p

Problema 3. Fie x, y, z numere reale strict pozitive. S5 se arate c5:
- xz Zx-vaiy >6

Ar x2 - f' ,_ ,' > xy+yz+xz
"t y(xz+xy+yz) ' z(yz+yz*rz) ' x(2z+xz+xz)= 3xyz

t
t



Solufie:
. x2 zx-v x2 zx-vai @> ru t Y-- W>; 1pt

3x3 > (2x-y)(x2 *xy *yT € x'-x'y-xyz +y3 > 0 <+ (x -y)z(x+y)> 0.................. 1p {
Cum (x -y)2 >O;x*y2},(V)x,y E IR* ==+ (x-y)'(x+y)> 0 ,.............. 1p

b) folosim rezultatul de la punctul a) gi oblinem:

-*' . >zx-Y, ,.!' =.>2Y-zi .=" ->22-x )n
y(xz+xy+yz) - 3*y' z(yz+yz+zz)- 3yz'x(22+xz+xz1- 3zx

Adundm membru cu membru cele trei inegalitSli:
Z 

^rZ ,Z ,y-r, )v-z 1r-y

y(xz+xy+yz) ' z(yzay71rz)'x(22+xz+x2) - 3xy ' 3yz ' 3zx """"'
Aducem la acelapi numitor gi oblinem:

- !' . ,' > xz+xY+Yz .1 ^y(xz+xy+yz)' z(yzyy7yrz)' x(2z+xz+xz) - 3xyz

Problema 4. Fie prisma triunghiulari regulati dreapt5 ABCA'B'C'cu AB = 2a tiAA'= a.

a)Aritalici perimetrultriunghiuluiACB'este mai mare dec6t perimetru! patrulaterului BCC'B'.

b) Demonstrati cE suprafelele ACB' 9i BCC'B' sunt echivalente.
c) Daci B'E este bisectoarea unghiuluiA'B'8, E e AB gi M este mijlocul lui [BC], demonstrali cI

A'C',ll (B'yIE).
Solulie:

al AB'BA = LB'BC (C.C.) - lB'Al = lB'Cl - AB'AC - isoscel
T.P.

in L,B'BA:m(48) = 90o -) B'A = a.6,- Puca, - Z(1+ 16)o (1) Ei Ps66,s, = 6a (Z) ....,.,. 1p

Avem z<r[s< 3 = 1+16) 3 + z(t+.E) r6(')-('J pnAcs')pacc,B, 1p

b) Din13 1- B'F IAC,F €(AC):+B'F=2a(T.P.inAAFB'I

^ _4C,8'F _ .dAAcB,- z -2a2 (3)

Aocc,o,= BC 'cc' = Zaz (4) ry Aucn,= Ascc,s, 2p

c) Fie(B'E-bisectoarea4A'B'A111(4/'fi'El=ml<EB'B)=45"-AEBB'-dr.is.-EB=BB'=a

AB= 2a -AE =AB- BE = s J AE = EB:) E-mijlocul lui [.AB]

M - mijlocul lui[BC] =EM - linie mijlocie in AABC ...................... 1p

Noti: Orice altS solulie corectd se puncteazd corespunzdtor.


