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Barem de evaluare 
Subiectul I. 

1. a) Fie n N . Să se arate că
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Solutie 
1p oficiu 

a) Se arată prin inductie matematică  după k ……………………………………………..3p 
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Aplicând a) rezultă
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Subiectul II.  
Să se rezolve în ℝ ecuatia 

. 
 

Solutie 
1p oficiu 

Deoarece membrul stâng al ecuaț iei  este o sumă de numere pozitive conditia  
, ceea ce conduce la  pt ………………………………  1p 

Se disting cazurile  1. Pentru  ecuatia nu are solutii……………….………………   1p 
                               2.  cu soluț ia 2010, ..…………..  1p 

       3. cu soluț ia 2010, ………… 1p 

                               4. cusoluț ia 2010, ……………...  1p 

                               5.  cu soluț ia 2010, …………………….1p 
Subiectul III 
                     Se consideră un triunghi ABC si D,E,F intersectiile medianelor din A, B, respectiv C 
cu cercul circumscris triunghiului . Să se arate că dacă , atunci triunghiul ABC 
este echilateral. 
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Solutie: 
1p oficiu 

 
Notăm cu M,N,P mijloacele laturilor BC,CA, respectiv AB.  Din asemănarea triunghiurilor 
MAB ș i MCD rezultă: 

 unde BC=a. Atunci:……………………………………….2p 

 

Prin urmare  ș i analoagele…………………………………………..2p 
Cum  ș i rezultă: 

 
de unde a=b=c, ceea ce trebuia demonstrat……………………………………………..2p 

 
Subiectul IV. 
În paralelogramul  ABCD  fie   

a) Calculaţi valoarea raportului   
b) Dacă  demonstraţi, că dreptele  AP, BN, DM  sunt concurente. 

Solutie 
1p oficiu 

a. Fie construcţia ajutătoare: 
CM  AD = {S} 
AM DC  SAM  SDC  .............................................1p 
În  ABN aplicăm teorema lui Menelaos cu secanta T,M,S 

 .....................................................................................................2p 

b. CB DS  PBC  PDS  . .................................................................1p 

În ABD aplicăm reciproca teoremei lui Ceva  
dreptele AP, DM şi BN sunt concurente. ..............................................................2p 
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Problema 1. 
 

a) Fie n N . Să se arate că 
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b) Să se arate că 

 

Problema 2. 
 

Să se rezolve în R ecuaţia 
 

. 
 

Problema 3. 

Se consideră un triunghi ABC şi D,E,F intersecţiile medianelor din A, B, respectiv C 
cu cercul circumscris triunghiului . Să se arate că dacă  , atunci 
triunghiul ABC este echilateral. 

 

Problema 4. 

În paralelogramul  ABCD  fie   
 

a. Calculaţi valoarea raportului   
b. Dacă  demonstraţi, că dreptele  AP, BN, DM  sunt 
concurente. 

 
Observaţie 
 Toate problemele sunt obligatorii. 
 Fiecare problemă valorează 7 puncte. 
 Timp de lucru 3 ore. 
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