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Clasa a XII-a - ECONOMIC

1. Fie f,g: [O, 1] —[] doua functii continue pe [0, 1] si m=min f(x), M=max g(x),
pe acest interval, astfel Incat:
1 1
jo f(x)dx = jo g(x)dx =

Sa se arate ca:
a) f(x)-g(x)+m-M<m-g(x)+M-f(x),(V)x €[0,1].

m+M
2

b) jol f(x)g(x)dx < %(m2 +M?)

2. a) Fie f:[a,b] > , o functie continua.
Aratati ca existd c e (a, b) astfel incat: Jb f(x)dx = (b - a) -f(c);
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b) Sa se arate ca: lim dt=0;
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c) Aratati ca: lim J.
x—0

e - 2n . . 2m
3. Se considera numarul complex o = cos 3 +1sin 5
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Sa se arate cd pentru orice zell §i re(0,00), numarul este intreg.
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k=1 |Z| + r2

4. Se considerd hexagonul regulat A1 A> Az A4 As As cu varfurile colorate in rosu
sau negru. Notam cu G multimea tuturor colordrilor in rosu sau negru a varfurilor. Pe G
definim legea de compozitie interna * astfel:

Colorarilor ¢ si ¢ le atasdm colorarea c1 * ¢, definitd prin:

1.Daca varful A (i=1,6)are In c si c2 aceiasi culoare, in c1*c il coloram in rosu;

2.Daca varful A,(i=1,6)are In ci si c2 culori diferite, In ¢1*c 1l coloram in negru.
Exemplu:
Daca ¢1 = (N, R,R,N,N,R), c2=(R,R,N,N,N,N); atunci ci*c2 = (N,R,N,R,R,N)
(R =rosu, N =negru)
Sa se arate ca:

a) Colorarea co = (R, R, R, R, R, R) este element neutru fata de *;

b) (G, *) este grup abelian.

Nota: Timp de lucru 3 ore
Toate subiectele sunt obligatorii
Fiecare subiect este notat de la 1 la 7



