MINISTERUL EDUCATIEI SI CERCETARII
INSPECTORATUL SCOLAR JUDETEAN IASI
SCOALA NR.15 “STEFAN BARSANESCU” IASI

CONCURSUL DE MATEMATICA

FLORICA T. CAMPAN
ETAPA ] UDEIEANA, 18 FEBRUARIE 2006

CLASA alVa

L Sa se imparta la trei persoane 24 sticle de suc identice ca marime, din
care 5 sunt pline, 11 umplute pe jumatate si 8 goale, incat fiecare sa aiba
acelasi numar de sticle, dar si aceeasi cantitate de suc.

IL. Intre cele 9 numere de mai jos existd un ,,intrus”. Acesta nu respecta
relatia dintre cifrele ce exista la fiecare din celelalte opt numere.
Descopera si scrie relatia precum §i numarul ,,intrus”.
9334; 4862; 6148; 5132; 7835; 3524; 9963; 9782; 8133.

I11. Cantarul pe care vor sa se cantareasca trei copii nu masoara mase mai
mici de 40 kg. Fiecare dintre cei trei copii cantaresc intre 25 si 30 kg.
Cum a reusit fiecare copil sa se cantareasca?

Nota: Timp de lucru: 90 min.
Toate subiectele sunt obligatorii.
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Clasaa V-a

1. Cifrele care alcdtuiesc varsta bunicului reprezintd varstele celor doi nepoti. Daca
impartim varsta bunicului la suma varstelor nepotilor, se obtine catul 4 si restul
12. Aflati varsta bunicului si varstele nepotilor.

2. Se considerd inmultirea urmatoare, unde literele nu reprezintd obligatoriu cifre
distincte.
a3b -
_cd
ef3g
_hik
2np3

a) Determinati e.
b) Aratati ca bd=63.
¢) Reconstituiti inmultirea.

3. Se considerda multimea A={2,3,4,...,13}.
a) Determinati B,C disjuncte astfel incat BUC=A si suma elementelor din B
este egald cu suma elementelor din C.
b) Aratati ca nu existda M, N disjuncte cu MUN = A si produsul elementelor
din M egal cu produsul elementelor din N.
¢) Gasiti doua multimi X, Y disjuncte cu X UY = A, X avind doua elemente,
cu produsul elementelor lui X egal cu suma elementelor lui Y.

Nota
Timpul de lucru este de 2 ore.
Toate subiectele sunt obligatorii.
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Clasa a VI-a

1. Pe o tabla s-au scris trei numere naturale. Cand 1n locul lor s-au scris: suma,
produsul si suma produselor cate doud, s-a vazut cad pe tabld au aparut aceleasi
numere ca cele initiale. Care este produsul lor? Explicati!

2. Pe o tabla este scris numarul 12. La fiecare minut numarul se inmulteste sau se
imparte fara rest fie la 2, fie la 3, iar rezultatul se scrie pe tabla in locul
numarului initial. S& se arate cd numarul scris pe tabla dupa exact o ora (60 de
minute) nu poate fi 54.

3. Unghiurile proprii ZAOB si ZBOC sunt adiacente suplementare. Fie [Ox si
[Oy bisectoarele acestora. Daca m(£BOy) € N* si m(£LCOx) =p - m(£BOy),
unde p este numdr prim, aflati numarul p.

Nota
Timp de lucru: 2 ore.
Toate subiectele sunt obligatorii.
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CLASAaVIla

1) Fie a un numar natural arbitrar, divizibil prin 9, avand 2007 cifre. Notdm cu s(a) numarul care
reprezintd suma cifrelor lui a. Gasiti s(s(s(a))).

2) Varfurile unui cub se noteazd cu 8 numere intregi consecutive iar centrul fiecarei fete se noteaza
cu media aritmetica a varfurilor fetei respective.

a) Sa se demonstreze cd suma centrelor oricaror doud fete opuse este aceeasi si sa se afle
cat este aceasta 1n functie de cel mai mic dintre numerele cu care sunt notate varfurile.

b)Sa se giseascd 1n ce conditii centrul unei fete este un numar intreg. Sa se scrie varfurile
fetelor ale caror centre sunt numere intregi.

c) Aratati ca, daca centrele a trei fete care au un varf comun sunt notate cu numere intregi,
atunci si centrele celorlalte fete sunt notate tot cu numere intregi.

3) In tara TI a triunghiurilor isoscele era impirat, firesc, triunghiul echilateral. El decretase ci este
singurul care binemeritd numele de Prearostogolibil; supusii sai trebuiau sa fie numiti feposi
dacd au o laturd mai scurtd decat cele egale, respectiv turtiti daca au o laturd mai lungd decat
cele egale. (Vorba congruent era socotita de ocard pe acele meleaguri). Niste unghiuri umblau
venetice prin TI cautand fiecare triunghi isoscel la al carui varf sa slujeasca.

- Teposule, zise un unghi a. Eu si vecinii mei de pribegie balbaitul de B si nemasuratul de y ne
cautam stapani in TIL. Ne-ai fi de mare folos daca ai binevoi sd ne spui daca nu cumva ai o
bisectoare interioard a ta exact atat de lunga ca o latura a ta.

- Dupa vorbire se cunoaste ca veniti de pe coclauri unde lucrurile nu sunt facute din linii drepte
bine limitate. Intrebi de lucruri la care nu gandeste nimeni fiindca nu sunt de nici un folos. Dar,
pana cercetez pentru raspuns, fii bun mai cracanatule si spune-mi daca asa se obignuieste pe la
vol: sd-t1 ponegresti colegii cu vorbe necuviincioase?

- Nu e necuviintd prea-limitatule. Eu, o, ma exprim frumos 1n grade, de aceea sunt purtator de
cuvant; B nu cunoaste fractii ordinare ci doar zecimale si se balbdie grozav cand Incearca sa
spunad cate grade are; y inca nu stie daca este masurabil in grade. Dar bag seama ca intarzii cu
raspunsul la Intrebarea mea; o fi capul tdu mai mult ascutit decat incapator?

- Bine, mai vorbaretule. Am cercetat si rdspund precis: am exact doua bisectoare interioare
exact asa de lungi ca laturile mele egale.

- Am inteles. Te rog sa ma ierti ca ti-am zis tepos; inteleg ca esti turtit. Mie personal nu Tmi esti
de folos, dar iatd ca pentru 3 esti bun de stapan. Daca bisectoarele tale egale erau cat latura ta
scurta, te recunosteam eu de stapan. Daca o singura bisectoare a ta era cat latura ta scurta, te-ar
fi slujit y cu credinta.

a) Exprimati cu fractii ordinare gradele lui a si f.
b) Exprimati cu fractii zecimale numarul de grade, minute si secunde ale lui f3.
¢) Argumentati ca triunghiurile isoscele care convin lui a, respectiv B, sunt fepoase respectiv
turtite.
d) Desenati un triunghi isoscel cu unghiul de la varf y. Este el tepos sau turtit?
Nota
Timp de lucru: 2 ore
Toate subiectele sunt obligatorii.
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Clasa a VIII-a

1. Intr-o clasi sunt 20 de elevi. De ,.Sf. Valentin”, fiecare fata ofera fiecarui baiat trei
flori si fiecarei fete o floare, iar fiecare baiat ofera cate trei flori fiecarei fete si cate o
floare fiecarui baiat.
a) Ardtati ca numdrul maxim de flori oferite este 780.
b) Cite fete ar trebui sa fie 1n clasa, astfel Incét sa fie oferite exact 780 de
flori?

2. Pe fiecare fata a unui cub este scris cate un numar natural nenul, iar fiecarui varf ii
corespunde produsul numerelor de pe cele trei fete adiacente acestuia. Daca suma
numerelor corespunzatoare tuturor varfurilor cubului este 2006, aratati cd exista cel
putin doua fete pe care este scris acelasi numar.

3. Fie paralelipipedul dreptunghic ABCDMNPQ si punctele Ee (BN), Fe (DQ) astfel
incit suma AE+AF+PE+PF este minima. Aratati ca EF L AP daca si numai daca
ABCDMNPQ este prisma regulata.

Nota
Timp de lucru: 2 ore
Toate subiectele sunt obligatorii.



