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Olimpiada de matematică 
etapa locală, 16.02.2013 

 

Clasa a IX-a 

 

1. a) Fie  R,  şi . Demonstraţi că media aritmetică a numerelor  şi  

se găseşte de asemenea în intervalul . 

b) Fie , ,  trei puncte necoliniare. Notăm  şi  . Pentru orice  N, 

, notăm cu  centrul de greutate al triunghiului , iar pentru orice N*, 

considerăm ,  R astfel încât . 

 i. Calculaţi  şi . 

 ii. Arătaţi că pentru orice  N, , avem  si  . 

Prof. Daly Marciuc 

2. Fie  un şir definit prin:   şi , . 

a. Aflaţi termenul general al sirului. 
b. Calculaţi suma  şi arătaţi că . 

Prof. Traian Tămâian 
3. Considerăm paralelogramul  şi fie  centrul de greutate al triunghiului . Fie punctul 

 pe segmentul  şi fie punctul  pe segmentul . Să se arate că punctele , ,  sunt 

coliniare dacă şi numai dacă  . 

Gazeta Matematică 

4. În triunghiul ABC cu m( , considerăm punctele M (BC), Q∈(AB) respectiv 

N∈(AC) astfel încât MQNC să fie dreptunghi. Dacă punctele  I şi G sunt centrul cercului înscris 
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Olimpiada de matematică 
etapa locală, 16.02.2013 

Clasa a IX-a 
Barem de corectare  

 
1. a. Demonstrarea proprietăţii – 2p. b. Găsirea relaţiei de recurenţă şi a primilor trei termeni ai 

şirurilor – 1p. 

, , , , ,  – 2p 

 şi  – 1p 
          Demonstrarea prin inducţie – 1p.  

2.      a)    şi          1p
  

P(n) :          1p  
Demonstraţia prin inducţie       2p 

b) S       3p 

3. A,I,G coliniare dacă şi numai dacă                       1p 

                                                                             1p 

    , AI                                          1p 

Notăm AQ  ,                                                 1p     

        devine                1p 

  şi                                1p 

Deci raportul lor va fi  adică x  b, AQ  AC. 

4. Fixarea reperului ,  – 1p 
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, ; punctele ,  si  sunt coliniare dacă şi numai dacă  

 – 1p;  

 – 1p;   – 1p;  – 1p; 

 – 2p. 
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triunghiului , respectiv centrul dreptunghiului MQNC, demonstraţi că punctele A, I, G sunt 
coliniare dacă şi numai dacă AQ = AC. 

Prof. Alexandru Blaga 
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