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Clasa a I X-a

1. a) Legyenek az a,b €R, a <. b szdmok és x,¥,2 € [a, b]. Bizonyitsatok be, hogy az x,y és z
szamok szamtani kGzeparanyosa is eleme az [a,b] intervallumnak.
b) Legyenek az 4,, Az, Az nem kollinearis pontok. Jeloljik A;4; = i és AzAz = ©. Barmely
nE€N, n = 4esetén az  Ap-14,4-24,-3 haromszog sulypontjat jeloljik A, — nel, valamint
barmely n EN* esetén legyenek az  x,,, ¥, € R gy, hogy A1d, = X1l + ¥, T
1. Szamitsatok ki xg és vg.
ii. Mutassatok ki, hogy barmely n € N, n = 5 esetén x, € [g, g] és 1, € [g, g]
Prof. Daly Marciuc
¥n=1.

, 1,
2. Legyen (a;).1 sorozat ugy, hogy : a; = 3 €S tnat+ G = ——,

a. Hatarozzatok meg a sorozat altaldnos tagjat..
b. Szamitsitok ki az § = XF_,(2k -+ Llai dsszeget és igazoljatok, hogy § = 1.
Prof. Traian Tamdian

3. Legyen ABCD paralelogramma és G az ABC haromszog sulypontja . Legyen M az  [AD]

szakasz egy pontja és D az [NC| szakasz egy pontja. Igazoljatok, hogy G, M, N pontok akkor

, S €N AM 1
és csak akkor kollinearisak, ha — —— ==
NP MP 2

Gazeta Matematica

4. Az ABC haromszogben m(=: ACE) = 90° Legyen ME(BC), Qe(AB) illettve Ne(AC) 1gy,

hogy MQNC téglalap. Ha I az ABC haromszogbe irt kor kozéppontja és G az MQNC téglalap
kozéppontja, igazoljatok, hogy az A, I és G pontok akkor és csak akkor kollinearisak, ha AQ

=AC.
Prof. Alexandru Blaga
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1. a. Demonstrarea proprietatii — 2p. b. Gasirea relatiei de recurenta si a primilor trei termeni ai

sirurilor — 1p.
a 1
B=g BT 3, ag =

b

T8 Z
Hg, Hgr My B [ﬁ’ﬁ] si ¥, ¥e, ¥r € [E.'E “1p
Demonstrarea prin inductie — 1p.

_1 _1
2. a) B5T3 (%737

4 _Z3 16
}’S‘qjxﬁ—ﬁ,yﬁ—ﬁ_zp

| e

9

1
P(n) : = n-n+1)
Demonstratia prin inductie
_ E Zk+1 1
bs & kil + 1)< =1—E—n_1jzvf:1
3. A,LG coliniare daca si numai daca e R LAG =wal

, AINBC ={L}

— — l{éﬁ_} E}— x—h E
AG =®wAl devine Zte a+bh+e
xh 1 =e
a7bic siT-athic
X b
Deci raportul lor va fi -7 adicix = b, AQ = AC.

- -
4. Fixarea reperului AD - T AB =V _ Ip

K—
==
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1p

Ip
2p
3p
Ip
1p
1p
Ip
=4
Wc-l-c A 1p
1p
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.
WD kl, MDD~ & punctele G, M si N sunt coliniare daca si numai daca

.#_Iii =WE+‘ E'l —Eﬁ — lp’

k AC—Kk.AD 1
AN = 1 =1a. 22 T, i S I v
’l-—:l'fz—lp;‘E’_‘;:‘E_Ei'I 3?—1p; 1-k; 1-k1 —1p;
1
k'_kz_5—2p.
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