Inspectoratul Scolar Judetean
Harghita
Varianta 1

Olimpiada de matematica — clasa a Xll-a
ctapa zonala — 15 februarie 2014

1. Petabla scriem numerele 1, 2, 3, ..., 2014. Stergem doua
numere, pe a si b si in locul lor scriem numarul ab+a+b.
Procedand la fel de 2013 ori, care este numarul care ramane
pe tabla?

2. Fie C([0,1]) ={f :[0,1] —>[ |f continua}. Sa se arate ca
(C([0,1]),+,-) este inel comutativ cu divizori ai lui zero!

3. Sa se determine functia f :[J, —[] astfel incit sd avem
f(x)+ f(4x)=§x, oricare ar fi xell .
sin® x +sinx

1+sin X+ cosx

1 n

dx

4. Sa se calculeze: | =

O | N

5. Sa se calculeze limn dx

oo 21+ X

n

Kovécs Lajos
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1. Fie multimea G =(0,7) si legea de compozitie
xoy = arcctg(ctgx +ctgy), Vx,y € G
a) Aratati ca (G,o) este grup abelian.
b) Aritati ca grupul (G,o) este izomorf cu grupul aditiv al
numerelor reale.
2. Fie (G,-) un grup si e elementul siu neutru. Elementele

a,beG satisfac conditiile: b®=e si ab=b"a. Aratati ca:
b®=e si ab=ba.

3. Fie (G,o) un grup cu 625 elemente, in care ordinea fiecarui
element este p. Determinati valoarea lui p.

4. Fieintegrala I, :jl 1 dx, unde ne N*.
X 1+«/x\/x...\/§
%f—/

n radicali
a) Calculati: 1,1,
b) Aflati 1, unde n>3.
2—-sinXx

5. Sa se calculeze: .[2— dx
+ COS X
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