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CLASA a VI-a

a+125™ . b+121""

ar 65 M T e unde a si b sunt numere naturale.

1. Comparati fractiile f; =

b:2x+3y C:3x+1 q= 25 unde x,y EN*.

2.Fiea=
T sy 3x+17 77 (x+2) +(y+1)

Sa se arate ca a, b, ¢ sunt simultan naturale daca si numai daca d este numar natural.

3. Pe laturile (OX si (OY ale unghiului ascutit <XOY se considera punctele B, respectiv D,
astfel incat (OB) = (OD). Fie A € (OB) astfel incat AB este un sfert din OB si Ce (OD) astfel incat
OC reprezinta 75% din OD. Daca BC N AD = {E}, aratati ca:

a) 3p) (BC) = (AD);
b) 2p) ABCD = ADAB;
¢) (2p) semidreapta (OE este bisectoarea unghiului <<XOY.

Nota: 1. Toate subiectele sunt obligatorii.
2. Fiecare subiect se puncteazi de la 0 la 7.
3. Timp de lucru 2 ore.



BAREM DE CORECTARE SI NOTARE

CLASA a VI-a
725 1007
1. Comparati fractiile f; = % sif, = % , unde a si b sunt numere naturale.
a-+ +

a+125 a+(s*)” a+s52”
a+625544 a+(54)544 a+52176

2175 < 52176 obtinem caa+ 527 <a+ 5270 decif, < 1.

Solutie: 1=
— deoarece 5

1007

_b+121™ b+ ()" b1
2 b+ 343°7! b+(73)671 b+ 72013
— deoarece 117°'*> 7298 obtinem ca b + 112> b +72° deci f, >1.

Din f; <1 sidecif; >1 deducem ca f; <f,.

Barem:
_ a+125™ a+(53)725 _a+5"” 5
1 a+ 625 a+(54)544 a4+ 527 P
— deoarece 5217 < 52176, obtinem caa-+ 5215 < a+ 52176, deci f; <1 Ip
_b+121" b+ (12)" b1
b+3437 b+(73)671 YRR 2p
— deoarece 112°'*> 728 obtinem ca b + 117" > b +7%°13, deci f, >1 Ip
Finalizare: f; <f. Ip
. 2x+3 3x+1 25
2.Fiea= , 0= y,C: , d= 3 —,unde X,y eN*, Sise aratecia, b,
2x+3y 3x+1 7 (x+2) +(2y +1)
¢ sunt simultan naturale daca si numai daca d este numar natural.
Solutie: ,,—”:ab.c=1,dara,b,c eN,decia=b=c=1;c= 3x+1 =l=>x=2;a= =1 =
7 2X+ 3y

y =1; se obtine d =1, deci de N.

&7 deN=s (42 + Qy+1)? €Das = (x42)" + (2y+1)’e {1, 5,25}: daci X, y €N, atunci
x+2 >3 5i 2y+1 > 3, adica (x+2)° > 9 si (2y+1)> > 9; obtinem (x+2)° + (2y+1)> > 18, deci (x+2)° +
(?_y+1)2 =25;25=16+9,deundex=2siy=1;seobtinea=b=c=1,decia,b,c eN.

Barem:
.= rabc=1,dara,b,c eN,decia=b=c=1 Ip
c=3X+1:1:>X:2;a= 7 =l=>y=1 Ip
2X+ 3y
d=1,decideN Ip
L,="1deN= (x+2)" + 2y+1)’ €eDas = (x+2)° + 2y+1) e {1, 5, 25} 1p
X,y €N*, deci x+2 >3 si 2y+1 > 3, adicd (x+2)* > 9 si (2y+1)* > 9; obtinem Ip
(x+2)2 + (2y+1)2 > 18, deci (x+2)” + (2y+1)* =25




—seobtinex=2siy=1 Ip
a=b=c=1,decia,b,c eN Ip

3. Pe laturile (OX si (OY ale unghiului ascutit <XOY se considerd punctele B, respectiv D, astfel
incat (OB) = (OD). Fie A € (OB) astfel incat AB este un sfert din OB si C e (OD) astfel incat OC reprezinta
75% din OD. Daca BC N AD = {E}, aréatati ca:

a) (3p) (BC) = (AD);

b) (2p) ABCD = ADAB;

¢) (2p) semidreapta (OE este bisectoarea unghiului <<XOY.
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Solutie: AB = %OB; 0OC=75%OD = %OD =CDh= %OD; deoarece (OB) = (0OD) =

(AB) = (CD) si (OA) = (OC).
a) (OB) = (0OD) (din ip.), (OC) = (0OA) si <BOC = <DOA (<comun) = ABCO = ADAO (rur), de unde
obtinem: (BC) = (AD); <BCO = <DAOQO; <OBC = <ODA.

b) (CD) = (AB), (BC) = (AD) si (BD) = (BD) = ABCD = ADAB (LLL).

¢) (AB) = (CD), <EAB = <ECD si <“AEB = <CED (opuse la varf) = AEAB = AECD (Luu), de unde
obtinem (EA) = (EC).
(OA) =(0C), (EA)=(EC) 5i (OE) =(OE) = AEOA = AEOC (L.L)= <EOA = <EOC.

Barem:

a) Desen Ip
—dem. cd (AB) = (CD) si (OA) = (0OC). Ip
—dem. ca ABCO = ADAO = (BC) =(AD) Ip
b) — dem. ca ABCD = ADAB 2p
c) —dem. ca AEAB = AECD=(EA) = (EC) Ip
—dem. cd AEOA = AEOC = <EOA = SEOC Ip

Y
C
E
X

Nota: Orice alta solutie corectd se va puncta corespunzator.



