Inspectoratul Scolar Judetean
Harghita

Olimpiada de matematica — clasa a V-a
etapa zonald — 27 februarie 2016

Varianta 1

1. Aritati ca numarul 23 %" + 27 este divizibil cu 10.

2. La un numar natural format din patru cifre se aduna numarul format din
ultimele trei cifre, numarul format din ultimele doua cifre si ultima cifra a
numadrului initial si se obtine 3042. Care este numarul de patru cifre?
Cate solutii are problema?

3. Doua eleve de clasa a V-a au cumparat portocale si banane. Una dintre ele
a platit 35 de lei pentru Skg de portocale si 4kg de banane, iar cealaltd a
platit 31 de lei pentru 7kg de portocale si 2kg de banane.Ce suma ar
trebui platitd pentru 4kg de portocale si Skg de banane ?

4. Sa se gaseasca multimile A si B care au fiecare cate 3 elemente, numere
naturale, stiind ca ele satisfac urmatoarele conditii :
a4 <€ ANB; bxeE A=x’EB;
¢) suma elementelor multimii B este triplul sumei
elementelor multimii A .

5. Vrem sa pavam pardoseala unei bucatarii de forma patratica, cu placi de
faianta de forma patrata, de aceasi marime, fara sa tdiem placile si fara
spatiu intre ele. La inceput am lipit placile de-a lungul peretilor
bucatariei. Pentru asta am folosit 20 de pléci, exact jumatatea placilor
cumparate. Va fi suficientd cantitatea cumpdratd pentru pavarea
bucatariei?
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Varianta 2

1. Cate numere naturale de patru cifre exista Tn sistemul zecimal cu
prorieteatea ca daca scadem din numarul respectiv suma cifrelor sale
rezultatul va fi 2016?

2. Tatal are 52 de ani, fiul sdu 24. Cu cati ani In urma era tatal de cinci ori
mai in varsta decat fiul sau?

3. Numarul 10%*® —2014 este patrat perfect? Justificati raspunsul.

4. La o gradinitd s-au cumpadrat caiete si creioane, numarul creioanelor fiind
de doud ori mai mare decét cel al caietelor. La inceputul primului semestru s-
au distribuit copiilor cate 3 caiete s1 7 creioane la fiecare, iar 50 de caiete si
52 de creioane au ramas pentru semestrul urmator. Cati copii St n gradinita?

5. Aratati ca dublul sumei numerelor naturale care impartite la 2016 dau
caturi si resturi egale, se poate scrie ca produs de trei numere naturale
consecutive.



Varianta 2 semestru s-au distribuit copiilor cate 3 caiete si 7 creioane la fiecare,
iar 50 de caiete i 52 de creioane au ramas pentru semestrul urmator.

1. Cdte numere naturale de patru cifre exista cu prorieteate ca daca Cayi copii are gradinita?

scadem din numarul respectiv suma cifrelor sale rezultatul va fi 20167 Rezolvare
Rezolvare Fie n numarul copiilor din @radinita..........cceeierieeiieseereeieseesie e seete e saeeeeseeens,
Conform ipotezei abcd —a—b—c—d = 2016 Numarul caietelor cumparate este 3N+50 ......cccveriiiiiiiriiiiieeeeeeeeeee s
1000a+100b+10c+d —a—b—c—d =999a +99b +9c = 2016 =111a +11b + ¢ = 224Numarul creioanelor cumparate este 7TN+52 .......cccoceeviiiiiiiiiiiiiiiiiiiee
........................................................................................................................................ Avem atunci_ ecuatia 2@ +50) = TN+52 v
> BELL 2} e Rezultd.n=48..Numitupcopiilor din gradinifd este 48 ........coccvvruneineiniinniinnninnnns
Daca a=1=11b+c=113, dar 11Ib+C<11-9+9 =108 <113 ....cocsirirrerrereeeeeereterre et aes 2p
Dacd a=2=1I04C=2D =031 C=2 ettt 2p
Deoareced €{1,2,...,9}sunt 10 numere care satisfac conditiile 5. Aratati ca dublul sumei numerelor naturale care impartite la 2016 dau
DTODIEINCI ... s eesesee s seeesee e resesne e cdturi si resturi egafe, se poate scrie ca produs de trei numere naturale
consecutive.
2. Tatal are 52 de ani, fiul lui 24. Cu cati ani in urma era tatal de cinci ori
mai in varsta decat fiul lui?
Rezolvare

Rezolvare
Cu x ani In urma tatal era de cinci ori mai varstnic decat fiul lui n 2016 :X..(reStX)’X<20 R
Atunci 52— X =5-(24—x) = 52— x =120 —5x Nuierele cautdié Siint.” o
Re u1té 4X_6_8 Si Obtinem X_17 - '.'.'.'.'.'.'.'.'.'.'.'.'.'.'.'.'.'.'.'.'.'.'.'.'.'.'.'.'.'.'O';.'2'0'1'6'.'1:"_.1.;"2016:2'_'_“2535016|3+3;.l.; 2016.2014+2014;

z ST KL L7 L SO TOTSO

Suma lor este
. . . . S=2016-(1+2+3+...+2014+2015) +(1+2+3+...4+2014+2015) ..ccceevrereerereerennenn
. 10%°** — 2014 ? .

3. Numarul 10 014 este patrat perfect? Justificati raspunsul De unde, aplicand formula lui Gauss obfinem
Rezolvare S =2016-2015-2016:2+2015-2016:2 ..ccvevveorieeieiierieieieeese et
107 —2014 = 999...997986 €t 2012 CIfre de 9.....oovveeeeeeeeeeeeeeeee e Atunci 2S= 2016: 2015316+2015" 2016 =2015-2016(

Suma cifrelor numarului €st€ 201259F30 ..eeeeeeeeeeeeeeeeeeeeeeeeeeeeeeeeeeeeeenn e LT L) 7LD (LULD UGy ceverniiiiiiiiiiiiiiiii

Aceastd suma se divide cu 3 dar nu se divide cu patratul sdu 9, deci numarul
MU €SEE PALTAL POITECT. ... vieieiiieeeiie ettt e et e et e e et e e eateestaeeessaeeassaaeessaeeassseenssaeenssaesnsseesnsseesnnseenn 3p

4. La o gradinita s-au cumparat caiete §i creioane, numarul creioanelor
fiind de doua ori mai mare decat cel al caietelor. La inceputul primului



